
Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 333
29. septembar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 4x + 4

x + 1
.

2. Izraqunati integral ∫
ex sin 4xdx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 2y′ = x + sin 2x.

4. Aproksimirati funkciju g(x) = cos(sin x) Maklorenovim polinomom stepena 4, a zatim izraqunati

lim
x→0

24 + 2x3 + 5x4 − 24g(x)
7x2 + 2x3

.

5. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y
def
⇐⇒ xn − yn > 0

relacija poretka na skupu R realnih brojeva a) za n = 3; b) za n = 4.

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema (Kronecker, Capelli).
Zadatak: Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.

2. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17).

3. Teorijsko pitaǌe: Funkcija akumulacije i funkcija stope rasta akumlacije (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti funkciju akumulacije i stope rasta akumulacije u raqunu prostih i raqunu slo�enih
interesa.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Aproksimirati funkciju z(x, y) = e3x arctg 2y Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 777
29. septembar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 8x + 7

x− 1
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost kruga x2 + y2 6 2.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2y + y − xy2 − 4x

xy
za x 6= 0 ∧ y 6= 0.

4. Aproksimirati funkciju g(x) = ln(cos x + x sin x) Maklorenovim polinomom stepena 4, a zatim izraqunati

lim
x→0

4g(x)− 2x2 + x3

3x3 + 5x4
.

5. Pokazati da je binarna relacija % zadata kao

x % y
def⇐⇒ x(y2 + 1) 6 y(x2 + 1)

jedno ure�eǌe skupa (1, +∞), ali ne i skupa R.

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike
1. Teorijsko pitaǌe: Teorema o bazisnom minoru.
Zadatak: Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Monotonost realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale monotonosti funkcije

f(x) =
x3

2(x + 1)2
.

3. Teorijsko pitaǌe: Nominalna i efektivna interesna stopa (definicija, me�usobni odnosi i osnovne
osobine).
Zadatak: Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20%
uz kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
U ruletu, u jednoj igri, kuglica se mo�e zaustaviti na jednom od poǉa oznaqenim brojevima od 0 do 36.
Posmatramo rezultat 13 odre�enih igara. Kolika je verovatno�a sluqajnog doga�aja da da se u posmatranim
igrama kuglica zaustavi:

A – redom na svakom od brojeva od 1 do 13 po jednom;

B – na svakom od brojeva od 1 do 13 po jednom;

C – svaki put na istom broju;

D – svaki put na broju 3?

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/03
16. septembar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = −4x
√

1− x2 .

2. Izraqunati integral ∫
ln(x2 + 16) dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(x3 − 2x2 + x− 2)y′ = 2x2y + 3xy − 4y.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3xy + 2 uz uslov x2 + y2 = 32.

5. Ispitati monotonost i ograniqenost niza (an) qiji je opxti qlan definisan kao:

an =
1

2 · 8 +
1

8 · 14
+ . . . +

1
(6n− 4)(6n + 2)

.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/16
16. septembar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
2x2 + x + 1

ex
.

2. Izraqunati povrxinu oblasti oiviqene x-osom i krivom

f(x) = (x2 − 8)ex

u II i III kvadrantu.

3. Ispitati da li funkcija

z(x, y) = x arctg(x2 − y2) zadovoǉava uslov xy
∂z

∂x
+ x2 ∂z

∂y
= yz.

4. Zavisno od vrednosti realnih parametara a i b diskutovati i rexiti sistema jednaqina:

x − 4y + 11z + 2u = 3
2x + y + 3z + u = b− 4
3x − 3y + 14z + (a + 1)u = 8.

5. Bacaju se dva novqi�a qetiri puta.

a) Odrediti verovatno�u doga�aja da u sva qetiri bacaǌa padne ista strana na oba novqi�a.

b) Odrediti verovatno�u doga�aja da u sva qetiri bacaǌa na novqi�ima padne razliqita strana.

c) Odrediti verovatno�u doga�aja da u jednom bacaǌu na novqi�ima padnu iste, a u preostala tri bacaǌa,
razliqite strane.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/25

29. avgust 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =

√
x3

x− 6
.

2. Izraqunati integral ∫ √
x + 1

(
√

x + 1− 1)2
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = ey−x(x2 + y2).

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

ax + ay + (a + 1)z = a
ax + ay + (a− 1)z = a

(2a + 1)x + 2ay + (3a + 2)z = a + 1.

5. Odrediti najmaǌu vrednost realnog parametra a i odgovaraju�u vrednost realnog parametra b tako da
funkcija f : [a, 2] → [0, b], zadata sa f(x) = |x2 − 4x + 3| bude bijekcija, a zatim odrediti f−1(x).

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/α

31. avgust 2016.

1. Teorijsko pitaǌe: Inverzna matrica.
Zadatak: Odrediti inverznu matricu A−1 matrice

A =




1 2 3
0 1 2
0 0 1


 .

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Aproksimirati funkciju y = arctg 2x Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

3. Teorijsko pitaǌe: Priraxtaj funkcije dva argumenta (definicija).
Zadatak: Odrediti priraxtaje funkcije f(x, y) = x + 2yex2−y2

za priraxtaje argumenata ∆x i ∆y.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu. Rad ovog zadatka mo�e obezbediti samo najni�u
konaqnu prelaznu ocenu.
Ispitati da li je relacija % definisana me�u prirodnim brojevima kao

x % y
def
⇐⇒ (∃k ∈ Z) y = kx

relacija poretka na skupu N.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/04

24. jun 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2

3
√

x3 − 2
.

2. Izraqunati integral ∫
(5x5 + x2) ex3

dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(8y2 − 12y + 2)y′ = xy3 − 2xy2 + xy − 2x.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
xy

x + y
uz uslov x2 + y2 = 2x2y2.

5. Odrediti graniqnu vrednost niza (an), n > 2, ukoliko ista postoji, qiji je opxti qlan definisan kao:

an =
1

4
√

n4 − 2n
+

1
4
√

n4 − 2n + 1
+ . . . +

1
4
√

n4 + 3n
.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/20

3. jun 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 1−
√

x2 − x .

2. Izraqunati integral ∫
ex sin 4xdx.

3. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 + 3xy2 − 15x− 12y.

4. Zavisno od vrednosti realnih parametara p i q diskutovati i rexiti sistema jednaqina:

6x − 2y + pz − 2u = q + 2
x + 5y + z − 2u = 3

−2x + 22y + 3z − 6u = 6.

5. Data je binarna relacija % kao

x % y
def
⇐⇒ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati koje od osobina linearnog ure�eǌa ima ova relacija na skupu R.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 16/17

8. februar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x3

2(x + 1)2
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 + 45 = 14x u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 + y3 − 18xy.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
xy′ = y + x(1 + e−y/x).

5. Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌegovog priraxtaja, izraqu-
nati pribli�nu vrednost za sin 29◦.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 16/29

8. februar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
2x3

x2 + 1
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla sa temenima A(−2, 0), B(1,−2), C(2, 0) i D(1, 2).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2xy + y2 uz uslov y + 6 = x.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 7y′ + 12y = 4x + e3x.

5. Iz kutije u kojoj se nalazi b (b > 2) belih i c (c > 2) crvenih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo a
(2 6 a 6 b + c) kuglice. Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve kuglice iste boje i
B – da izvuqemo bar 2 kuglice bele boje, ukoliko kuglice izvlaqimo

a) odjednom;
b) jednu za drugom sa vra�aǌem?



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 16/19

8. februar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 − 3x + 2

x2
.

2. Izraqunati integral: ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla qije su stranice odre�ene pravim linijama

x− y = 0, 2x− y = 0, x− y = 4 i 2x− y = 4.

3. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalnu jednaqinu

y + x2 sin x = xy′.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
xy

x + y
uz uslov x2 + y2 = 2x2y2.

5. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y ⇔ (x2 − y2)(x2y2 − 1) = 0

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije [0], [1]
i [2].

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 16/23

8. februar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x− 2

(x− 4)2
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde je D unutraxǌost paralelograma qije stranice pripadaju pravim y + x = 2, y + x = 6, 3y − x = −2 i
x− 3y = 6.

3. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x
√

1 + y2 dx + y
√

1 + x2 dy = 0.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3xy + 2 uz uslov x2 + y2 = 32.

5. Odrediti sve mogu�e relacije ekvivalencije nad qetvoroqlanim skupom S = {1, 2, 3, 4}. Koliko ih ukupno
ima?



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/ξ
11. februar 2016.

1. Teorijsko pitaǌe: Relacija ekvivalencije i relacija poretka.

Zadatak: Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y
def
⇐⇒ x2y + y = xy2 + x

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije brojeva
7 i 2

7 .

2. Teorijsko pitaǌe: Izvod slo�ene funkcije.
Zadatak: Odrediti prvi izvod funkcije

y =

√
1 +

3
√

1 + 4
√

1 + x4 .

3. Teorijsko pitaǌe: Bernulijeva diferencijalna jednaqina.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

2y′ + y3x = y.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu. Rad ovog zadatka mo�e obezbediti samo najni�u
konaqnu prelaznu ocenu.

Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
ax + (a− 4)y + z = 4
3x + 2y − z = 1.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/π
11. februar 2016.

1. Teorijsko pitaǌe: Konvergencija redova sa pozitivnim qlanovima.
Zadatak: Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n2

; b)
+∞∑
n=1

1
n3

.

2. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17).

3. Teorijsko pitaǌe: Dvojni integral (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Promeniti poredak integracije kod dvojnog integrala

∫ 1

0

dx

∫ e

ex

f(x, y) dy.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu. Rad ovog zadatka mo�e obezbediti samo najni�u
konaqnu prelaznu ocenu.
Izraqunati integral ∫

e2x + ex

(ex + 2)(e2x + 1)
dx.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 16/17

18. januar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 3
√

x + 2x .

2. Izraqunati integral

I =
∫

x + 4
x4 + 9x2

dx.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije

z(x, y) = xy uz uslov x2 + y2 = 2.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina:

ax − 3y + 2z = 1
−x + 3y − (a + 1)z = 2

x − 3y + 2z = a

u zavisnosti od realnog parametra a.

5. Koriste�i Lagran�ovu (J. L. Lagrange) teoremu dokazati da za svaki x ∈ [0, +∞) va�i slede�a nejednakost

ln(x + 1) 6 x.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 16/29

18. januar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = −4x
√

1− x2 .

2. Izraqunati integral ∫
xex sin x dx .

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3x2 − 2x
√

y + y − 8x.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
xy′ = y + x(1 + e−y/x).

5. Odrediti graniqnu vrednost niza:

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 16/23

18. januar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 3
√

x− 3
√

x + 1 .

2. Izraqunati integral ∫
ln(1 + x2)

x2
dx .

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije

z(x, y) = x + 2y uz uslov x2 + y2 = 5.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − y′ = sin x + e−x.

5. Odrediti broj linearno nezavisnih kolona matrice

A =




3 2 1 2 3 1 4
−1 2 2 1 4 3 7
4 8 6 6 14 8 22


 .

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 16/19

18. januar 2016.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x5 − 8

x4
.

2. Izraqunati integral ∫ √
x + 1

(
√

x + 1− 1)2
dx .

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 108 lnx− xy2 +
y3

3
.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + y′ = sin x + e−x.

5. Odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/ε
22. januar 2016.

1. Teorijsko pitaǌe: Aritmetiqke osobine konvergentnih nizova.
Zadatak: Izraqunati

lim
n→∞

(
1
2

+
1
22

+
1
23

+ . . . +
1
2n

)
.

2. Teorijsko pitaǌe: Osnovne teoreme diferencijalnog raquna – Fermaova, Rolova, Lagran�ova i Koxijeva
teorema (Fermat, Rolle, Lagrange, Cauchy).
Zadatak: Pokazati da jednaqina x5 + x3 + 5x = 0 ima samo jedan i to jednostruki realan koren.

3. Teorijsko pitaǌe: Dvojni integral (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u IV kvadrantu.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu. Rad ovog zadatka mo�e obezbediti samo najni�u
konaqnu prelaznu ocenu.

Bacaju se dva novqi�a qetiri puta.

a) Odrediti verovatno�u doga�aja da u sva qetiri bacaǌa padne ista strana na oba novqi�a.

b) Odrediti verovatno�u doga�aja da u sva qetiri bacaǌa na novqi�ima padne razliqita strana.

v) Odrediti verovatno�u doga�aja da u jednom bacaǌu na novqi�ima padnu iste, a u preostala tri bacaǌa
razliqite strane.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/ζ
23. januar 2016.

1. Teorijsko pitaǌe: Broj e.

Zadatak: Izraqunati:

lim
n→∞

(
n + 1
n + 2

)2n+1

.

2. Teorijsko pitaǌe: Beskonaqno male i beskonaqno velike veliqine.
Zadatak: Ispitati da li je relacija % definisana na skupu beskonaqno malih veliqina u okolini neke taqke
a(∈ R) kao

f(x) % g(x)
def
⇐⇒ lim

x→a

f(x)
g(x)

= 1

jedna relacija ekvivalencije.

3. Teorijsko pitaǌe: Homogena diferencijalna jednaqina drugog reda sa konstantnim koeficijentima.
Zadatak: Postaviti diferencijalnu jednaqinu qije �e opxte rexeǌe glasiti

y(x) = C1 sin 2x + C2 cos 2x.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu. Rad ovog zadatka mo�e obezbediti samo najni�u
konaqnu prelaznu ocenu.
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = ey−x(y2 − 2x2).

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/19
20. septembar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln
√

x2 − 6x + 8 .

2. Izraqunati integral ∫
2x2 + 3x− 4

x3 − 2x2 + x− 2
dx.

3. Na�i lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 − 6xy + y2 + 16.

4. Zavisno od vrednosti realnih parametra a i b diskutovati i rexiti sistem jednaqina:

−2x + 22y + 3z − 6u = 6
x + 5y + z − 2u = 3

6x − 2y + az − 2u = b + 2.

5. Odrediti funkciju akumulacije i stope rasta akumulacije u raqunu prostih i raqunu slo�enih interesa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/21
20. septembar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
ln x + 1

x− x ln x
.

2. Izraqunati integral ∫
e5x cos 6xdx .

3. Na�i lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 + y3 − xy − x.

4. Zavisno od vrednosti realnih parametra a i b diskutovati i rexiti sistem jednaqina:

x − 2y + 3z = 1
−2x + (a + 2)y − 2z = −2

x + (a− 4)y + (a + 12)z = b.

5. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y ⇔ (x2 − y2)(x2y2 − 1) = 0

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije [0], [1]
i [2].



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/17

septembar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
2x

1− ln x
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde je D unutraxǌost paralelograma qije stranice pripadaju pravim y + x = 2, y + x = 6, 3y − x = −2 i
x− 3y = 6.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (y − x)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 18.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu 12(X − 3E)−1 = AM , ako je

A =




1 2 −1
0 −3 1
−1 2 −1


 , M =




2 0 0
1 −1 3
5 1 0


 i E =




1 0 0
0 1 0
0 0 1


 .

5. Odrediti funkciju akumulacije i stope rasta akumulacije u raqunu prostih i raqunu slo�enih interesa.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/09

8. jun 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln
(

x + 1
x

)2

.

2. Izraqunati integral ∫
dx

x4 + 5x2 + 4
.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu:

y′ = 2y2 + 12y + 22 + (x2 − 3x)y′.

4. U prvoj kutiji ima b – belih i c crvenih, a u drugoj x – belih i y – crvenih kuglica.
a) Iz prve kutije prebacujemo jednu kuglicu u drugu kutiju, ne obra�aju�i pa�ǌu na ǌenu boju. Nakon toga,
iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja A da je izvuqena kuglica bele boje?
b) Pretpostavǉaju�i da je b>3 i c>3, iz prve kutije prebacujemo tri kuglice u drugu kutiju, ne obra�aju�i
pa�ǌu na ǌihove boje. Posle toga, iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja
B da je izvuqena kuglica bele boje?

5. Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n2

; b)
+∞∑
n=1

1
n3

.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/15

8. jun 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln(ln2 x− ln x + 1) .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

y

1 + xy
dxdy

gde je D oblast ograniqena pravama y = 0, y = 1, x = 0 i x = 1.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
294
x

+
252
y

.

4. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 40% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

5. Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije f(x) =
√

x, za x > 0.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/05

9. februar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
√

1 + ln x

x
.

2. Izraqunati integral ∫
9x3 − 6x2 + 7x− 4
x4 − x3 + x2 − x

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 108 lnx− xy2 +
y3

3
.

4. Data je binarna relacija % kao

x % y
def
⇐⇒ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati osobine linearnog ure�eǌa relacije % ako x, y ∈ (1, +∞).

5. Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/08

9. februar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
1 + ln x

1− ln x
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 6y − 5 u II kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x3

216
+

y2

144
− xy

72
− y

12
.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 7y′ + 12y = 4x + e3x.

5. Odrediti asimptote funkcije
f(x) = x + 2 arctg x.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/27

9. februar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln
x3

x2 − 1
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 9 + 8y u IV kvadrantu.

3. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + 16y = sin 4x + 4x.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina:

x + 2y − az = 1
ax + 2y − z = 2
x + z = 3

u zavisnosti od realnog parametra a.

5. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
x

+
1
y

uz uslov 2x2 + 2y2 = x2y2.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/29

9. februar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =

√
x3

x + 3
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 + 45 = 14x u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy(12− x− y).

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 7y′ + 12y = 4x + e3x.

5. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina

k · x + 5y + 13z = 0
−x + 7y + 5z = 0
2x + 6y + (k + 6)z = 0.

u zavisnosti od realnog parametra k.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/2α
14. februar 2015.

1. Teorijsko pitaǌe: Lema o dva policajca u teoriji nizova i u teoriji realnih funkcija jednog argumenta.

Zadatak: Odrediti graniqnu vrednost niza:

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

2. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17).

3. Teorijsko pitaǌe: Metriqki prostor (definicija i primeri).
Zadatak: Kako se definixe metrika u trodimenzionalnom euklidskom prostoru?
Dokazati da je trodimenzionalni euklidski prostor jedan metriqki prostor.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Ispitati da li funkcija z(x, y) = arctg

x

y
zadovoǉava uslov

x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= 0.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/2β
14. februar 2015.

1. Teorijsko pitaǌe: Opxti Koxijev kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Aproksimirati funkciju y = arctg 2x Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

3. Teorijsko pitaǌe: Priraxtaj funkcije dva argumenta (definicija).
Zadatak: Odrediti priraxtaje funkcije f(x, y) = x + 2yex2−y2

za priraxtaje argumenata ∆x i ∆y.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral ∫

x3 − 2
x(x2 + 1)

dx.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/10

26. januar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x2 + x)e−1/x .

2. Izraqunati povrxinu oiviqenu grafikom funkcije f(x) = ex−ex

i x-osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2

144
+

y3

216
− xy

72
− x

12
.

4. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

5. Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n

; b)
+∞∑
n=1

1√
n

.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/11

26. januar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =

√
x3

x + 2
.

2. Izraqunati integral: ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla qije su stranice odre�ene pravim linijama

x = y, 2x− y = 0, x− y = 4 i 2x− y = 4.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Proveriti aproksimativnu formulu

ln
1 + x

1− x
≈ 2x +

2
3

x3.

5. Ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=1

2nn!
nn

.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/23

26. januar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
1 + ln x

x(1− ln x)
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8x− 12 u IV kvadrantu.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(x3 − 2x2 + x− 2)y′ = 2x2y + 3xy − 4y.

4. Zavisno od vrednosti realnih parametra a i b diskutovati i rexiti sistem jednaqina:

x − 2y + 7z + 3u = 0
−2x + (a + 2)y − 12z + (a− 6)u = 3

5x − (a + 8)y + (b + 33)z + (16− a)u = 2.

5. Data je binarna relacija % kao

x % y
def
⇐⇒ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati da li je ova relacija jedna relacija poretka na skupu a) R i b) (1,+∞).

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/24

26. januar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
e3x

1 + 3x
.

2. Izraqunati integral ∫
(x + 1)3

x2 + 2x− 3
dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(8y2 − 12y + 2)y′ = xy3 − 2xy2 + xy − 2x.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu K + 3X = XAB, pri qemu je

A =




1 −1
2 0
2 −3


 , B = A′ i K = 21 ·

(
1 0 0
0 1 1

)
.

5. Aproksimirati funkciju f(x) = cos3 x Maklorenovim polinomom qetvrtog stepena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/12

26. januar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =

√
2− x

4− x
.

2. Izraqunati povrxinu ograniqenu krivom

f(x) =
3x2

x3 − 1

i x-osom na intervalu [−1, 1
2 ].

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 2.

4. Ispitati da li funkcija z(x, y) = ex2+y2
zadovoǉava uslov

z
∂2z

∂x∂y
=

∂z

∂x
· ∂z

∂y
.

5. Koriste�i Tejlorovu (eng. Taylor) formulu razviti polinom

P (x) = x4 − x3 + x2 − 1

po stepenima binoma x− 2.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 15/22

26. januar 2015.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
e3x

1 + 3x
.

2. Izraqunati integral: ∫ 3

0

arcsin
√

x

x + 1
dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 4y′ + 4y = (1− x)e2x.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina:

x + 3y − 4z = 0
2x + (p + 7)y − 6z = 1
−x + (p− 2)y + (p− 1)z = q + 3

u zavisnosti od realnih parametara p i q.

5. Data je binarna relacija % kao

x % y
def
⇐⇒ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati osobine linearnog ure�eǌa relacije % ako x, y ∈ (1, +∞).



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/η
31. januar 2015.

1. Teorijsko pitaǌe: Relacije i funkcije.

Zadatak: Odrediti najmaǌu vrednost realnog parametra a i odgovaraju�u vrednost realnog parametra b tako
da funkcija f : [a, 2] → [0, b], zadata sa f(x) = |x2 − 4x + 3| bude bijekcija, a zatim odrediti f−1(x).

2. Teorijsko pitaǌe: Geometrijska interpretacija prvog izvoda.

Zadatak: Odrediti jednaqine tangenti krive linije y =
1

x2 + 1
u ǌenim preseqnim taqkama sa hiperbolom

y =
1

x + 1
.

3. Teorijsko pitaǌe: Nominalna i efektivna interesna stopa (definicija, me�usobni odnosi i osnovne
osobine).
Zadatak: Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20%
uz kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = y − x + 4 uz uslov xy2 − x2y = −2.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/θ
31. januar 2015.

1. Teorijsko pitaǌe: Teorema o bazisnom minoru.
Zadatak: Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Monotonost realnih funkcija (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale monotonosti funkcije

f(x) =
ex − e−x

ex + e−x
.

3. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije dva argumenta.
Zadatak: Aproksimirati funkciju z(x, y) = e3x arctg 2y Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 17y′ + 72y = e−9x − 8x.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 333
11. oktobar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = −2x−
√

3x2 + 6x .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost kruga x2 + y2 6 2.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2y + y − xy2 − 4x

xy
za x 6= 0 ∧ y 6= 0.

4. Aproksimirati funkciju g(x) = cos(sin x) Maklorenovim polinomom stepena 4, a zatim izraqunati

lim
x→0

24 + 2x3 + 5x4 − 24g(x)
7x2 + 2x3

.

5. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y
def
⇐⇒ xn − yn > 0

relacija poretka na skupu R realnih brojeva a) za n = 3; b) za n = 4.

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike
1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema (Kronecker, Capelli).
Zadatak: Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.

2. Teorijsko pitaǌe: Monotonost realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale monotonosti funkcije

f(x) =
x3

2(x + 1)2
.

3. Teorijsko pitaǌe: Funkcija akumulacije i funkcija stope rasta akumlacije (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti funkciju akumulacije i stope rasta akumulacije u raqunu prostih i raqunu slo�enih
interesa.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
U ruletu, u jednoj igri, kuglica se mo�e zaustaviti na jednom od poǉa oznaqenim brojevima od 0 do 36.
Posmatramo rezultat 13 odre�enih igara. Kolika je verovatno�a sluqajnog doga�aja da da se u posmatranim
igrama kuglica zaustavi:

A – redom na svakom od brojeva od 1 do 13 po jednom;

B – na svakom od brojeva od 1 do 13 po jednom;

C – svaki put na istom broju;

D – svaki put na broju 3?

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 777
11. oktobar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 2x−
√

3x2 + 2x .

2. Izraqunati integral: ∫
ex sin 4xdx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 2y′ = x + sin 2x.

4. Aproksimirati funkciju g(x) = ln(cos x + x sin x) Maklorenovim polinomom stepena 4, a zatim izraqunati

lim
x→0

4g(x)− 2x2 + x3

3x3 + 5x4
.

5. Pokazati da je binarna relacija % zadata kao

x % y
def⇐⇒ x(y2 + 1) 6 y(x2 + 1)

jedno ure�eǌe skupa (1, +∞), ali ne i skupa R.

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Teorema o bazisnom minoru.
Zadatak: Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17).

3. Teorijsko pitaǌe: Nominalna i efektivna interesna stopa (definicija, me�usobni odnosi i osnovne
osobine).
Zadatak: Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20%
uz kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Aproksimirati funkciju z(x, y) = e3x arctg 2y Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/23
22. septembar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
4x2 + 13x + 10

x + 1
.

2. Izraqunati integral ∫
1

1 + sin x + cos x
dx .

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 12xy − x3 − y3.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina:

x + 2y − az = 1
ax + 2y − z = 2
x + z = 3

u zavisnosti od realnog parametra a.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/24
22. septembar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2

√
x2 + 1

.

2. Izraqunati integral: ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla: A(−2, 0), B(0,−2), C(2, 0) i D(−1, 1).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3xy − x3 − y3.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x + xy + y′(y + xy) = 0.

5. Koriste�i Lemu o dva policajca ispitati konvergenciju niza

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/22

29. avgust 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e
1

1−x2 .

2. Izraqunati integral ∫
arcsin2 xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 6xy − (3x + 4y)(x + y − 47) .

4. Rexiti matriqnu jednaqinu XA = AB ako je

A =




1 3 0
0 2 1
1 0 −1


 i B =




28 40 −7
−9 −11 3
27 22 −15


 .

5. Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌegovog priraxtaja, izraqu-
nati pribli�nu vrednost za sin 29◦.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/19

29. avgust 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17) .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 + 45 = 14x u IV kvadrantu.

3. Ako je abc 6= 0, zavisno od ostalih vrednosti realnih parametara a, b i c diskutovati i rexiti sistem
linearnih algebarskih jednaqina:

ay + bx = c
cx + az = b
bz + cy = a.

4. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
2
x2ey − 1

3
x3 − ye3y .

5. Da bi pronaxao jednu kǌigu, student ima nameru da obi�e tri biblioteke. Za svaku od biblioteka je
jednako verovatno da nema, odnosno da ima tu kǌigu u svom kǌi�nom fondu, a tako�e, ako biblioteka ima
kǌigu, verovatno�a da je ta kǌiga slobodna jednaka je verovatno�i da je ista zauzeta. Kolika je verovatno�a
da �e student dobiti tra�enu kǌigu?



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/20

jul 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =

√
x3

x + 3
.

2. Izraqunati integral ∫
e3x dx

ex + 2
.

3. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 + 3xy2 − 15x− 12y.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu AX = B ako je

A =




2 1 −1
3 0 −1
0 −2 1


 i B =



−1 0 −1
−3 −1 −2
−1 0 1




5. Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n

; b)
+∞∑
n=1

1√
n

.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/21

jul 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x

√
2x− 1
x− 1

.

2. Izraqunati integral ∫
21x2 − 80x + 48
x3 − 6x2 + 8x

dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(x3 − 2x2 + x− 2)y′ = 2x2y + 3xy − 4y.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu XA = B ako je

A =




4 3 5
1 1 2
−1 0 −1


 i B =

(−1 1 0
11 13 18

)
.

5. Ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=1

2nn!
nn

.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/δ

jul 2014.

1. Teorijsko pitaǌe: Konvergencija redova sa pozitivnim qlanovima.
Zadatak: Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n2

; b)
+∞∑
n=1

1
n3

.

2. Teorijsko pitaǌe: Beskonaqno male i beskonaqno velike veliqine.
Zadatak: Ispitati da li je relacija % definisana na skupu beskonaqno malih veliqina u okolini neke taqke
a(∈ R) kao

f(x) % g(x)
def
⇐⇒ lim

x→a

f(x)
g(x)

= 1

jedna relacija ekvivalencije.

3. Teorijsko pitaǌe: Bajesova formula.
Zadatak: U kutiji se nalaze dve kocke. Jednoj su tri poǉa oznaqena brojem 1 i tri preostala poǉa brojem
2, dok su drugoj dva poǉa oznaqena brojem 1, a preostala qetiri poǉa brojem 2. Sluqajno izvlaqimo jednu
kocku i bacamo je. Pojavio se broj 1. Koja je verovatno�a da smo izvukli prvu kocku?

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Proveriti aproksimativnu formulu:

ln
1 + x

1− x
≈ 2x +

2
3
x3.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/16

jun 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 2x− 4−
√

3x2 + 6x− 24 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

(x− y) dx dy ,

gde je D oblast ograniqena linijama y + x2 = 2 i y + 1 = 2x.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
48
x

+
36
y

.

4. Ispitati da li funkcija

z(x, y) = y
y
x sin

y

x
zadovoǉava uslov x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= yz.

5. Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|
u taqkama x = kπ, k ∈ Z.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/17

jun 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 2x−
√

3x2 + 2x .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dx dy ,

gde je D oblast ograniqena krivom y − x2 = −3 i x –osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
252
x

+
294
y

.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 7y′ + 12y = 4x + e3x.

5. Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/µ

jun 2014.

1. Teorijsko pitaǌe: Teorema o bazisnom minoru.
Zadatak: Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Diferencijal realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌenog priraxtaja,
izraqunati pribli�nu vrednost za sin 28◦.

3. Teorijsko pitaǌe: Linearna diferencijalna jednaqina prvog reda.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

2x(x2 + y) dx = dy.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x4 + y4 − 2x2.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/05
10. februar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = xe−
x2
2 .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8y − 12 u I kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 + 6xy + 2y3.

4. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 40% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B.Bolzano; A.Cauchy) dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/06
10. februar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x− 1)e
1

x+1 .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

(x + 2y) dxdy

ako je oblast D ograniqena krivama y = x2 i x = y2.

3. Da li funkcija f(x) =
√

x− 1 zadovoǉava uslove Lagran�ove (J.L. Lagrange) teoreme na intervalu [2, 6]?
Ukoliko zadovoǉava, odrediti odgovaraju�u vrednost za ξ.

4. Iz kutije u kojoj se nalazi 7 belih, 8 crvenih i 9 zelenih kuglica izvuqene su odjednom 2 kuglice.
Ispostavilo se da su te 2 kuglice razliqitih boja. Na�i verovatno�u doga�aja A da je jedna od ǌih bela i
jedna crvena i doga�aja B da je jedna od ǌih bela.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/07
10. februar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln
x3

x2 − 1
.

2. Izraqunati nesvojstveni integral ∫ 1

0

dx

(2− x)
√

1− x
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy + x2 + 2y uz uslov x− y = 8.

4. Ispitati da li funkcija z(x, y) = ex2+y2
zadovoǉava uslov

z
∂2z

∂x∂y
=

∂z

∂x
· ∂z

∂y
.

5. Koriste�i Rolovu teoremu (Rolle) odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se
ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/12
10. februar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln
x3

x + 1
.

2. Izraqunati integral ∫
6x2 − 2x− 2

x3 − x
dx.

3. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 + y3 − xy − x.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem jednaqina:

2x + y − z + u = 2
ax + 3y − 2z + 3u = a
x + y + 2z + u = 1

3x + 2y + z + 2u = a− 4.

5. Ispitati diferencijabilnost slede�e funkcije

f(x) =

{
x2, |x|6 1
2x− sgnx, |x| > 1.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 14/01

20. januar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x(x− 1)
x2 + 1

.

2. Izraqunati integral ∫
e2x + ex

(ex + 2)(e2x + 1)
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2x3 + 6xy + y2.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
ax + (a− 4)y + z = 4
3x + 2y − z = 1.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (gn), definisan
kao:

g1 = 1, gn+1 = gn +
1
2n

(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 14/02

20. januar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
4x

4 + x2
.

2. Izraqunati integral
∫

1
x + 1

3

√(
x + 1

x

)2

dx.

3. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 + y3 − xy − x.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu XA = B ako je

A =




4 3 5
1 1 2
−1 0 −1


 i B =

(−1 1 0
11 13 18

)
.

5. Koriste�i Rolovu teoremu (Rolle) odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se
ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 14/03

20. januar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2x + 5

x + 1
.

2. Izraqunati integral ∫
x3 − 2

x(x2 + 1)
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3x2 − 4xy + y2 − 2x + 4y + 1.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina

k · x + 5y + 13z = 0
−x + 7y + 5z = 0
2x + 6y + (k + 6)z = 2.

u zavisnosti od realnog parametra k.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/03

20. januar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
√

e−x − e .

2. Izraqunati integral ∫
x3 − 2

x(x2 + 1)
dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 2y′ + y = x2ex.

4. Data je binarna relacija % kao

x % y
def
⇐⇒ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati da li je ova relacija jedna relacija poretka na skupu a) R i b) (1,+∞).

5. Odrediti funkciju akumulacije pri konstantnoj stopi rasta akumulacije.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/04

20. januar 2014.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
e2x

2x + 1
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8y − 12 u II kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x3

216
+

y2

144
− xy

72
− y

12
.

4. U kutiji se nalazi 30 belih i 10 crvenih kuglica. Na�i verovatno�u da �e od 4 izvuqene kuglice 2 biti
bele i 2 crvene, ukoliko:

a) izvlaqimo 4 kuglice iz kutije, jednu za drugom, tako xto svaki put ponovo vratimo izvuqenu kuglicu u
kutiju, da bi izvlaqeǌe ponovili iz kutije sa poqetnim brojem kuglica;

b) izvlaqimo 4 kuglice iz kutije odjednom.

5. Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/π

25. januar 2014.

1. Teorijsko pitaǌe: Determinante (definicija i osnovne osobine).

Zadatak: Izraqunati vrednost determinante:
∣∣∣∣∣∣∣∣

2 1 2 −1
3 0 1 0
0 1 1 4
5 2 4 3

∣∣∣∣∣∣∣∣

2. Teorijsko pitaǌe: Izvod slo�ene funkcije.
Zadatak: Odrediti prvi izvod funkcije

y =

√
1 +

3
√

1 + 4
√

1 + x4 .

3. Teorijsko pitaǌe: Dvojni integral (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Promeniti poredak integracije kod dvojnog integrala

∫ 1

0

dx

∫ e

ex

f(x, y) dy.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Rexiti diferencijalnu jednaqinu

y′′ − 3y′ + 2y = xex − 6 sin x.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/λ

25. januar 2014.

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema (Kronecker, Capelli).
Zadatak: Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Aproksimirati funkciju y = arctg 2x Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

3. Teorijsko pitaǌe: Bernulijeva diferencijalna jednaqina.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

2y′ + y3x = y.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Ispitati da li funkcija

z(x, y) = x arctg(x2 − y2) zadovoǉava uslov xy
∂z

∂x
+ x2 ∂z

∂y
= yz.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 333
13. oktobar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = −2x−
√

3x2 + 6x .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost kruga x2 + y2 6 2.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2

144
+

y3

216
− xy

72
− x

12
.

4. Aproksimirati funkciju g(x) = cos(sin x) Maklorenovim polinomom stepena 4, a zatim izraqunati

lim
x→0

24 + 2x3 + 5x4 − 24g(x)
7x2 + 2x3

.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B.Bolzano; A.Cauchy) dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike
1. Teorijsko pitaǌe: Teorema o bazisnom minoru.
Zadatak: Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Diferencijal realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌenog priraxtaja,
izraqunati pribli�nu vrednost za sin 28◦.

3. Teorijsko pitaǌe: Pojam verovatno�e (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: U kutiji se nalazi b – belih i c crvenih, a u drugoj x – belih i y – crvenih kuglica.
a) Iz kutije izvlaqimo jednu belu kuglicu, ne vra�aju�i je nazad. Koja je verovatno�a da �emo izvuqe�i
jox jednu kuglicu izvu�i kuglicu bele boje?
b) Iz kutije izvlaqimo jednu kuglicu, ne vra�aju�i je nazad, i ne obra�amo pa�ǌu na ǌenu boju, a zatim
izvlaqimo jednu kuglicu koja je bele boje. Koja je verovatno�a da je prva kuglica bila tako�e bela?
c) Iz kutije izvlaqimo dve kuglice odjednom. Koja je verovatno�a da �e obe kuglice biti bele boje?

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Koriste�i Lagran�ovu (J.L. Lagrange) teoremu dokazati nejednaqinu:

| sin a− sin b|6 |a− b|.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 777
13. oktobar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 2x−
√

3x2 + 2x .

2. Ispitati da li funkcija

z(x, y) = y
y
x sin

y

x
zadovoǉava uslov x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= yz.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x3

216
+

y2

144
− xy

72
− y

12
.

4. Aproksimirati funkciju g(x) = ln(cos x + x sin x) Maklorenovim polinomom stepena 4, a zatim izraqunati

lim
x→0

4g(x)− 2x2 + x3

3x3 + 5x4
.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike
1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema (Kronecker, Capelli).
Zadatak: Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.

2. Teorijsko pitaǌe: Rolova teorema (Rolle).
Zadatak: Pokazati da jednaqina

x5 + 3x− 11 = 0

ima jedno i samo jedno realno rexeǌe.

3. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Da bi pronaxao jednu kǌigu, student ima nameru da obi�e tri biblioteke. Za svaku od biblioteka
je jednako verovatno da nema, odnosno da ima tu kǌigu u svom kǌi�nom fondu, a tako�e, ako biblioteka ima
kǌigu, verovatno�a da je ta kǌiga slobodna jednaka je verovatno�i da je ista zauzeta. Kolika je verovatno�a
da �e student dobiti tra�enu kǌigu?

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Koriste�i Lemu o dva policajca ispitati konvergenciju niza

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/01
23. septembar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
ln2 x + 2 ln x

x
.

2. Izraqunati integral ∫
arccosx

x2
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2x3 + 6xy + y2.

4. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

5. Ispitati da li je relacija % definisana uslovom

x % y
def
⇐⇒ x2 +

1
x2

= y2 +
1
y2

na skupu (−∞, 0) ∪ (0, +∞) relacija ekvivalencije. Ukoliko jeste, odrediti klasu ekvivalencije broja 3.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/02
23. septembar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x− 2)e−
1
x .

2. Izraqunati integral
∫

1
x + 1

3

√(
x + 1

x

)2

dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

y′ = 2y2 + 12y − 22 + (x3 − 3x)y′.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
x

+
1
y

uz uslov 18x2 + 18y2 = x2y2.

5. Odrediti funkciju akumulacije u raqunu prostih i raqunu slo�enih interesa.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/15

30. avgust 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
−2x2 + x + 4

(x− 2)2
.

2. Izraqunati integral ∫
x2e

√
x dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
2
y2ex − 1

3
y3 − xe3x.

4. Iz kutije u kojoj se nalazi 8 belih i 9 crvenih kuglica jedna kuglica je izgubǉena. Da bismo, na osnovu
eksperimenta, izveli zakǉuqak o boji izgubǉene kuglice, izvukli smo sluqajno odjednom 3 kuglice, i to 1
belu i 2 crvene. Na�i verovatno�u doga�aja B da je izgubǉena kuglica bele boje i doga�aja C da je izgubǉena
kuglica crvene boje.

5. Zavisno od vrednosti realnog parametra a odrediti rang matrice

A =




1 a 1 1
2 −1 −a 3
1 −8 0 0
−2 16 0 0


 .

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/18

30. avgust 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2

ex2 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 9 + 8y u IV kvadrantu.

3. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

ax + y + z = 1
x + ay + z = a
x + y + az = a2 .

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
√

xy uz uslov 50 000x + 0, 08y = 1000 000.

5. Ispitati da li je relacija % ∩ %−1 ⊆ A2 relacija ekvivalencije na skupu A, ako je relacija % ⊆ A2

refleksivna i tranzitivna na datom skupu A.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/10

25. jun 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 3
√

x4 + x2 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u IV kvadrantu.

3. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

3x − 2y + 2z = 4
2x − y − z = 2
x + ay + 3z = −2a

2x − 2y + 6z = 4 .

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = y2 − 2x2 pod uslovom y − 2x = 3.

5. Date su funkcije f, g : R → R definisane kao f(x) = x2 + 6x − 3 i g(x) = x3 + 1. Ispitati da li su to
bijekcije. Ukoliko nisu odrediti domen i kodomen funkcije koja nije bijekcija tako da bude bijekcija, a
zatim odrediti i ǌihove odgovaraju�e inverzne funkcije.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/11

25. jun 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x(ln2 x− ln x2).

2. Izraqunati integral ∫
2

(2− x)2
3

√
2− x

2 + x
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (y − x)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 18.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′x + y ln x = y + y ln y.

5. U ruletu, u jednoj igri, kuglica se mo�e zaustaviti na jednom od poǉa oznaqenim brojevima od 0 do 36.
Posmatramo rezultat 13 odre�enih igara. Kolika je verovatno�a sluqajnog doga�aja da da se u posmatranim
igrama kuglica zaustavi:

A – redom na svakom od brojeva od 1 do 13 po jednom;

B – na svakom od brojeva od 1 do 13 po jednom;

C – svaki put na istom broju;

D – svaki put na broju 3?



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/13

6. jun 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =

√
x3

x− 2
.

2. Izraqunati integral ∫
(x3 + x) e−x2

dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 4y′ + 4y = (1− x)e2x.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu:

XM = 3XB′ + 6B, pri qemu je M =




1 −3 7
1 9 −2
4 1 −5


 i B =




1 0 1
−1 2 0
1 −1 −1




(transponovanu matricu matrice B oznaqavamo sa B′).

5. Ispitati da li je relacija % definisana me�u prirodnim brojevima kao

x % y
def
⇐⇒ (∃k ∈ Z) y = kx

relacija poretka na skupu N.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/14

6. jun 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 3x +
6
x
− 1

x3
.

2. Izraqunati integral ∫
(5x5 + x2) ex3

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)3 + 1 uz uslov x2 + y2 = 8.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

xy′ = y + x
(
1 + e−

y
x

)
.

5. Ispitati da li je relacija % definisana na skupu beskonaqno malih veliqina u okolini neke taqke a(∈ R)
kao

f(x) % g(x)
def
⇐⇒ lim

x→a

f(x)
g(x)

= 1

jedna relacija ekvivalencije.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/09

28. januar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln(e2x − 5ex + 7) .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost kruga x2 + y2 6 1.

3. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
(a + 3)x + (a− 3)y + z = 4

3x + 2y − z = 1 .

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy(12− x− y).

5. Odrediti najmaǌu vrednost realnog parametra a i odgovaraju�u vrednost realnog parametra b tako da
funkcija f : [a, 2] → [0, b], zadata sa f(x) = |x2 − 4x + 3| bude bijekcija, a zatim odrediti f−1(x).

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/22

28. januar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x(x− 1)
x2 + 1

.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u III kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2xy + y2 uz uslov y + 6 = x.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(8y2 − 12y + 2)y′ = xy3 − 2xy2 + xy − 2x.

5. Da bi pronaxao jednu kǌigu, student ima nameru da obi�e tri biblioteke. Za svaku od biblioteka je
jednako verovatno da nema, odnosno da ima tu kǌigu u svom kǌi�nom fondu, a tako�e, ako biblioteka ima
kǌigu, verovatno�a da je ta kǌiga slobodna jednaka je verovatno�i da je ista zauzeta. Kolika je verovatno�a
da �e student dobiti tra�enu kǌigu?



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 13/08

28. januar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln
x

x2 − 1
.

2. Izraqunati integral ∫ e+1

2

x ln(x− 1) dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy + x2 uz uslov y − x = 6.

4. Proveriti aproksimativnu formulu

ln
1 + x

1− x
≈ 2x +

2
3

x3.

5. Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n2

; b)
+∞∑
n=1

1
n3

.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/21

28. januar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
4x

4 + x2
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy ,

gde je D unutraxǌost trapeza sa temenima A(−1,−1), B(6,−1), C(3, 2) i D(2, 2).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy(12− x− y).

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 4y′ + 3y = (1− x)e2x.

5. Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8 .



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/ζ
1. februar 2013.

1. Teorijsko pitaǌe: Relacija poretka i relacija ekvivalencije.
Zadatak: Ispitati da li je relacija % definisana me�u prirodnim brojevima kao

x % y
def
⇐⇒ (∃k ∈ Z) y = kx

relacija poretka na skupu N.

2. Teorijsko pitaǌe: Nesvojstveni integral (definicija i osnovne osobine).
Primer: Odrediti povrxinu ograniqenu x-osom i lukom krive

f(x) =
1

x2 + 1
.

3. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Da bi pronaxao jednu kǌigu, student ima nameru da obi�e tri biblioteke. Za svaku od biblioteka
je jednako verovatno da nema, odnosno da ima tu kǌigu u svom kǌi�nom fondu, a tako�e, ako biblioteka ima
kǌigu, verovatno�a da je ta kǌiga slobodna jednaka je verovatno�i da je ista zauzeta. Kolika je verovatno�a
da �e student dobiti tra�enu kǌigu?

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Rexiti matriqnu jednaqinu:

2X + B = XA, ako je A =



−3 −3 −1
−1 5 2
5 −2 1


 i B =




8 −3 0
5 −9 0
2 −15 0


 .

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 222
12. januar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2x + 5

x + 1
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 9 + 8y u IV kvadrantu.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(x3 − 2x2 + x− 2)y′ = 2x2y + 3xy − 4y.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − y + 3az = 4
3x − 2y + 2az = 3a
7x − 4y + 8az = 11 .

5. Koriste�i Lagran�ovu (J.L. Lagrange) teoremu dokazati nejednaqinu:

| sin a− sin b|6 |a− b|.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 333
12. januar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 19x + 34

x + 1
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = (y − x)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 8.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x + y − 2z = 1
3x + 2y − z = 0
7x + a2y − 5z = a .

5. Ispitati da li je relacija % definisana na skupu beskonaqno malih veliqina u okolini neke taqke a(∈ R)
kao

f(x) % g(x)
def
⇐⇒ lim

x→a

f(x)
g(x)

= 1

jedna relacija ekvivalencije.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 444
12. januar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 7x + 10

x + 1
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 + 45 = 14x u IV kvadrantu.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(8y2 − 12y + 2)y′ = xy3 − 2xy2 + xy − 2x.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2ax − y + 3z = 4
3ax − 2y + 2z = 3a
7ax − 4y + 8z = 11 .

5. Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|
u taqkama x = kπ, k ∈ Z.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 777
12. januar 2013.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 4x + 4

x + 1
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 3x2 + 2y2 = 6 u III kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = (y − x)3 + 1 uz uslov x2 + y2 = 8.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − y + 3z = 1
3x − 2y + 3z = 1
7x − 4y + a2z = a .

5. Koriste�i Rolovu teoremu (Rolle) odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se
ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/β

17. januar 2013.

1. Teorijsko pitaǌe: Broj e.

Zadatak: Izraqunati:

lim
n→∞

(
n + 1
n + 2

)2n+1

.

2. Teorijsko pitaǌe: Lopitalova teorema.
Zadatak: Izraqunati

lim
x→+∞

(π

2
− arctg x

) 1
x

.

3. Teorijsko pitaǌe: Bajesova formula.
Zadatak: U kutiji se nalaze dve kocke. Jednoj su tri poǉa oznaqena brojem 1 i tri preostala poǉa brojem
2, dok su drugoj dva poǉa oznaqena brojem 1, a preostala qetiri poǉa brojem 2. Sluqajno izvlaqimo jednu
kocku i bacamo je. Pojavio se broj 1. Koja je verovatno�a da smo izvukli prvu kocku?

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti broj linearno nezavisnih kolona matrice

A =




3 2 1 2
−1 2 2 1
4 8 6 6


 .

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/η
17. januar 2013.

1. Teorijsko pitaǌe: Konvergencija redova sa pozitivnim qlanovima.
Zadatak: Ispitati konvergenciju reda

+∞∑
n=1

7nn!
nn

.

2. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost i diferencijabilnost realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) =
√

(x− 3)2

u taqki x = 3.

3. Teorijsko pitaǌe: Bajesova formula.
Zadatak: U kutiji se nalaze dve kocke. Jednoj su tri poǉa oznaqena brojem 1 i tri preostala poǉa brojem
2, dok su drugoj dva poǉa oznaqena brojem 1, a preostala qetiri poǉa brojem 2. Sluqajno izvlaqimo jednu
kocku i bacamo je. Pojavio se broj 1. Koja je verovatno�a da smo izvukli prvu kocku?

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral: ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla qije su stranice odre�ene pravim linijama

x = y, 2x− y = 0, x− y = 4 i 2x− y = 4.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: γ/08

17. januar 2013.

1. Teorijsko pitaǌe: Relacija ekvivalencije i relacija poretka.

Zadatak: Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y
def
⇐⇒ x2y + y = xy2 + x

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije brojeva
7 i 2

7 .

2. Teorijsko pitaǌe: Osnovna tvr�eǌa o graniqnoj vrednosti realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Izraqunati slede�u graniqnu vrednost

lim
x→0

(1− x)
1
x .

3. Teorijsko pitaǌe: Lokalne ekstremne vrednosti realne funkcije sa dva argumenta.
Zadatak: Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 + 6xy + 2y3.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Rexiti matriqnu jednaqinu:

AX = X + A, gde je A =




2 1 0
0 2 1
−1 −1 2


 .

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/θ
17. januar 2013.

1. Teorijsko pitaǌe: Graniqna vrednost niza.
Zadatak: Izraqunati

lim
n→∞

√
n (
√

n + 1−√n ).

2. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17).

3. Teorijsko pitaǌe: Homogena diferencijalna jednaqina drugog reda sa konstantnim koeficijentima.
Zadatak: Postaviti diferencijalnu jednaqinu qije �e opxte rexeǌe glasiti

y(x) = C1e
2x + C2e

−2x.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2x3 − 21x2 + 72x + 2y3 − 9y2 + 12y + 1.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/14

oktobar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 3
√

3x− x3 .

2. Izraqunati integral ∫
x2 arctg xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2y uz uslov x2 + 4y2 = 8.

4. Odrediti sve matrice X koje su komutativne sa matricom

A =
(

1 0
3 1

)
.

5. Koriste�i Lagran�ovu teoremu (J.L. Lagrange) dokazati da za svaki x ∈ (−π
2 , π

2 ) va�i slede�a nejednakost

| sin x|6 |x|6 | tg x|.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/14

oktobar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 − 4x + 4
ln(x− 2)

.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u III kvadrantu.

3. Da li funkcija f(x) =
√

x− 1 zadovoǉava uslove Lagran�ove (J.L. Lagrange) teoreme na intervalu [2, 6]?
Ukoliko zadovoǉava, odrediti odgovaraju�u vrednost za ξ.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
x

+
1
y

uz uslov 2x2 + 2y2 = x2y2.

5. Ispitati da li je relacija % definisana uslovom

x % y
def
⇐⇒ x2 +

1
x2

= y2 +
1
y2

na skupu (−∞, 0) ∪ (0, +∞) relacija ekvivalencije. Ukoliko jeste, odrediti klasu ekvivalencije broja 3.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/13

septembar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = xe−x2
.

2. Izraqunati integral ∫
arctg

√
xdx.

3. Ispitati da li funkcija

z(x, y) =
x

y
e

x
y zadovoǉava uslov x

∂z

∂x
+ y

∂z

∂y
= 0.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

xy′ = y + x
(
1 + e−

y
x

)
.

5. Koriste�i Lagran�ovu (J. L. Lagrange) teoremu dokazati da za svaki x ∈ [0, +∞) va�i slede�a nejednakost

ln(x + 1) 6 x.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/06

septembar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e
1

1−x2 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u III kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
36
x

+
48
y

.

4. Rexiti sistem linearnih jednaqina

x + 2y + 3z + 4t = 1
2x + 2y − z + 2t = a− 4
3x + a · y − 5z = −5.

u zavisnosti od vrednosti realnog parametra a.

5. Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|

u taqkama x = kπ, k ∈ Z.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/06
04. februar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e
1

1−x2 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u III kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
36
x

+
48
y

.

4. Rexiti sistem linearnih jednaqina

x + 2y + 3z + 4t = 1
2x + 2y − z + 2t = a− 4
3x + a · y − 5z = −5.

u zavisnosti od vrednosti realnog parametra a.

5. Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|
u taqkama x = kπ, k ∈ Z.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/02
04. februar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
−2x2 + x + 4

(x− 2)2
.

2. Izraqunati integral ∫
sinx− cosx

sin2 x
ex dx .

3. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x + y = 0
−x + y + 2z = 1
ax + 2ay + 2z = 1

.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3x2y + y3 − 36x− 39y + 26.

5. Koriste�i Tejlorovu (eng. Taylor) formulu razviti polinom

P (x) = x4 − x3 + x2 − 1

po stepenima binoma x− 2.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/14
04. februar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 − 4x + 4
ln(x− 2)

.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u III kvadrantu.

3. Da li funkcija f(x) =
√

x− 1 zadovoǉava uslove Lagran�ove (J.L. Lagrange) teoreme na intervalu [2, 6]?
Ukoliko zadovoǉava, odrediti odgovaraju�u vrednost za ξ.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
x

+
1
y

uz uslov 2x2 + 2y2 = x2y2.

5. Ispitati da li je relacija % definisana uslovom

x % y
def
⇐⇒ x2 +

1
x2

= y2 +
1
y2

na skupu (−∞, 0) ∪ (0, +∞) relacija ekvivalencije. Ukoliko jeste, odrediti klasu ekvivalencije broja 3.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/19
04. februar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e
1

1−x2 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8x− 12 u I kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
xy

x + y
uz uslov x2 + y2 = 2x2y2.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 2y′ + y = x2ex.

5. Ispitati konvergenciju reda:
+∞∑
n=1

2n n!
nn

.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/07

21. januar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x3

4(2− x)2
.

2. Izraqunati integral ∫
(x3 + x)e−x2

dx .

3. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 7y′ = x + e7x.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2xy + 4x + 2 uz uslov x− y = 4.

5. Koriste�i nejednakost
| sin x|6 |x|6 | tg x|,

koja va�i za svaki x ∈ (−π
2 , π

2 ), i Lemu o dva policajca, a bez primene Lopitalove teoreme, dokazati da va�i:

lim
x→0

sin x

x
= 1.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/11

21. januar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x + 2√
x2 + 2

.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy ,

gde je D unutraxǌost trougla sa temenima A(1, 2), B(2,−1) i C(4, 4).

3. U kutiji se nalazi 30 belih i 10 crvenih kuglica.

a) Izvlaqimo 4 kuglice iz kutije, jednu za drugom, tako xto svaki put ponovo vratimo izvuqenu kuglicu u
kutiju, da bi izvlaqeǌe ponovili iz kutije sa poqetnim brojem kuglica;

b) izvlaqimo 4 kuglice iz kutije odjednom.

Na�i verovatno�u da �e od 4 izvuqene kuglice 2 biti bele i 2 crvene.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − y′ = sin x + e−x.

5. Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌenog priraxtaja, izraqu-
nati pribli�nu vrednost za sin 29◦.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/15

21. januar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ex−ex

.

2. Izraqunati povrxinu koju grafik gorǌe funkcije ograniqava sa x-osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2y − 3 uz uslov xy2 = 1.

4. Ako je abc 6= 0, zavisno od ostalih vrednosti realnih parametara a, b i c diskutovati i rexiti sistem
linearnih algebarskih jednaqina:

ay + bx = c
cx + az = b
bz + cy = a.

5. Koriste�i nejednakost
| sin x|6 |x|6 | tg x|,

koja va�i za svaki x ∈ (−π
2 , π

2 ), i Lemu o dva policajca, a bez primene Lopitalove teoreme, dokazati da va�i:

lim
x→0

sin x

x
= 1.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/21

21. januar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2

ex2 .

2. Izraqunati integral ∫
ex + 1

e2x − ex + 1
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 7y′ + 12y = 3x + e4x.

5. Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n2

; b)
+∞∑
n=1

1
n3

.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/23

21. januar 2012.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2

√
x2 + 1

.

2. Izraqunati integral ∫
e3x dx

ex + 2
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x3

216
+

y2

144
− xy

72
− y

12
.

4. Proveriti aproksimativnu formulu

ln
1 + x

1− x
≈ 2x +

2
3

x3.

5. Da bi pronaxao jednu kǌigu, student ima nameru da obi�e tri biblioteke. Za svaku od biblioteka je
jednako verovatno da nema, odnosno da ima tu kǌigu u svom kǌi�nom fondu, a tako�e, ako biblioteka ima
kǌigu, verovatno�a da je ta kǌiga slobodna jednaka je verovatno�i da je ista zauzeta. Kolika je verovatno�a
da �e student dobiti tra�enu kǌigu?



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/β

25. januar 2012.

1. Teorijsko pitaǌe: Broj e.

Zadatak: Izraqunati:

lim
n→∞

(
n + 1
n + 2

)2n+1

.

2. Teorijsko pitaǌe: Lopitalova teorema.
Zadatak: Izraqunati

lim
x→+∞

(π

2
− arctg x

) 1
x

.

3. Teorijsko pitaǌe: Bajesova formula.
Zadatak: U kutiji se nalaze dve kocke. Jednoj su tri poǉa oznaqena brojem 1 i tri preostala poǉa brojem
2, dok su drugoj dva poǉa oznaqena brojem 1, a preostala qetiri poǉa brojem 2. Sluqajno izvlaqimo jednu
kocku i bacamo je. Pojavio se broj 1. Koja je verovatno�a da smo izvukli prvu kocku?

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti broj linearno nezavisnih kolona matrice

A =




3 2 1 2
−1 2 2 1
4 8 6 6


 .

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/δ
25. januar 2012.

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema (Kronecker, Capelli).
Zadatak: Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.

2. Teorijsko pitaǌe: Osnovna tvr�eǌa o graniqnoj vrednosti realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Izraqunati slede�u graniqnu vrednost

lim
x→0

(1− x)
1
x .

3. Teorijsko pitaǌe: Dvojni integral (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Promeniti poredak integracije kod dvojnog integrala

∫ 1

0

dx

∫ e

ex

f(x, y) dy.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2x3 + 6xy + y2.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 777
24. decembar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = −2x−
√

3x2 + 6x− 9 .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 + 5 = 6x u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
xy

x + y
uz uslov x2 + y2 = 2x2y2.

4. U prvoj kutiji ima b – belih i c crvenih, a u drugoj x – belih i y – crvenih kuglica.
a) Iz prve kutije prebacujemo jednu kuglicu u drugu kutiju, ne obra�aju�i pa�ǌu na ǌenu boju. Nakon toga,
iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja A da je izvuqena kuglica bele boje?
b) Pretpostavǉaju�i da je b>3 i c>3, iz prve kutije prebacujemo tri kuglice u drugu kutiju, ne obra�aju�i
pa�ǌu na ǌihove boje. Posle toga, iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja
B da je izvuqena kuglica bele boje?

5. Koriste�i Lemu o dva policajca ispitati konvergenciju niza

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 777
22. oktobar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e
1

1−x2 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (y − x)3 + 1 uz uslov x2 + y2 = 8.

4. Data je binarna relacija % kao

x % y
def
⇐⇒ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati da li je ova relacija jedna relacija poretka na skupu a) R i b) (1,+∞).

5. Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n2

; b)
+∞∑
n=1

1
n3

.

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike
1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema (Kronecker, Capelli).
Zadatak: Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.

2. Teorijsko pitaǌe: Geometrijska interpretacija prvog izvoda.

Zadatak: Odrediti jednaqine tangenti krive linije y =
1

x2 + 1
u ǌenim preseqnim taqkama sa hiperbolom

y =
1

x + 1
.

3. Teorijsko pitaǌe: Pojam verovatno�e (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: U kutiji se nalazi b – belih i c crvenih, a u drugoj x – belih i y – crvenih kuglica.
a) Iz kutije izvlaqimo jednu belu kuglicu, ne vra�aju�i je nazad. Koja je verovatno�a da �emo izvuqe�i
jox jednu kuglicu izvu�i kuglicu bele boje?
b) Iz kutije izvlaqimo jednu kuglicu, ne vra�aju�i je nazad, i ne obra�amo pa�ǌu na ǌenu boju, a zatim
izvlaqimo jednu kuglicu koja je bele boje. Koja je verovatno�a da je prva kuglica bila tako�e bela?
c) Iz kutije izvlaqimo dve kuglice odjednom. Koja je verovatno�a da �e obe kuglice biti bele boje?

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Koriste�i Lagran�ovu (J.L. Lagrange) teoremu dokazati nejednaqinu:

| sin a− sin b|6 |a− b|.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/15

oktobar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x + 1

ln(x + 1)
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8x− 12 u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 6xy − (3x + 4y)(x + y − 47) .

4. U prvoj kutiji ima b – belih i c crvenih, a u drugoj x – belih i y – crvenih kuglica.
a) Iz prve kutije prebacujemo jednu kuglicu u drugu kutiju, ne obra�aju�i pa�ǌu na ǌenu boju. Nakon toga,
iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja A da je izvuqena kuglica bele boje?
b) Pretpostavǉaju�i da je b>3 i c>3, iz prve kutije prebacujemo tri kuglice u drugu kutiju, ne obra�aju�i
pa�ǌu na ǌihove boje. Posle toga, iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja
B da je izvuqena kuglica bele boje?

5. Koriste�i Lagran�ovu (J.L. Lagrange) teoremu dokazati nejednaqinu:

| sin a− sin b|6 |a− b|.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/γ
13. oktobar 2011.

1. Teorijsko pitaǌe: Teorema o bazisnom minoru.
Zadatak: Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realnih funkcija (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

z(x, y) =
ex − e−x

ex + e−x
.

3. Teorijsko pitaǌe: Linearna diferencijalna jednaqina prvog reda.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

2x(x2 + y) dx = dy.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20% uz kapi-
talisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/10

septembar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (3x− 1)e
2
x .

2. Izraqunati integral ∫
(2x + 1)earctg x dx .

3. Iz kutije u kojoj se nalazi 8 crvenih i 9 plavih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo 4 kuglice

a) odjednom;
b) jednu za drugom sa vra�aǌem.

Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve 4 kuglice iste boje i B – da izvuqemo bar 2 kuglice
plave boje?

4. Ispitati da li funkcija

z(x, y) = y
y
x ln

y

x
zadovoǉava uslov x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= yz.

5. Dokazati da niz (gn), definisan kao:

g1 = 1, gn+1 = gn +
1
2n

(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/24

septembar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x3

2(x + 1)2
.

2. Izraqunati integral ∫
dx

1 + 3
√

x + 1
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 2.

4. Jednu kocku smo obojili, a zatim je isekli na maǌe me�usobno jednake kockice tri puta kra�ih ivica od
polazne. Sluqajno biramo jednu od dobijenih kockica i bacamo je. Odrediti verovatno�u doga�aja A da je
baqena kockica pala na obojenu stranu.

5. Koriste�i Lagran�ovu (J. L. Lagrange) teoremu dokazati da za svaki x ∈ [0, +∞) va�i slede�a nejednakost

ln(x + 1) 6 x.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/13

jul 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x

ln x
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla sa temenima A(−2, 0), B(1,−2), C(2, 0) i D(1, 2).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = y2 + x2 uz uslov 2x + 2y = 1.

4. Odrediti sve mogu�e relacije ekvivalencije nad qetvoroqlanim skupom S = {1, 2, 3, 4}. Koliko ih ukupno
ima?

5. Ispitati konvergenciju reda:

an =
1

1 · 2 +
2

2 · 4 +
6

3 · 8 +
24

4 · 16
+

120
5 · 32

+ . . .

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/22

jul 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17).

2. Izraqunati integral ∫
x7 dx

x4 − 1
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2y + y − xy2 − 4x

xy
za x 6= 0 ∧ y 6= 0.

4. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

5. Koriste�i Lagran�ovu teoremu (J.L. Lagrange) dokazati da za svaki x ∈ (−π
2 , π

2 ) va�i slede�a nejednakost

| sin x|6 |x|6 | tg x|.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/12

10. jun 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 3
√

x4 + x2 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde je oblast D unutraxǌost paralelograma qije stranice pripadaju pravim y− x = 3, y− x = 6, y + 2x = −12
i y + 2x = −6.

3. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y
def
⇐⇒ xn − yn > 0

relacija poretka na skupu R realnih brojeva a) za n = 3; b) za n = 4.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu AX = B ako je

A =




2 1 −1
3 0 −1
0 −2 1


 i B =



−1 0 −1
−3 −1 −2
−1 0 1




5. Iz kutije u kojoj se nalazi 7 crvenih i 9 plavih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo 4 kuglice

a) odjednom;
b) jednu za drugom sa vra�aǌem.

Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve 4 kuglice iste boje i B – da izvuqemo bar 2 kuglice
plave boje?



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/03

1. februar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x4

x3 + 2
.

2. Izraqunati integral ∫
9x3 − 6x2 + 7x− 4
x4 − x3 + x2 − x

dx.

3. Rexiti matriqnu jednaqinu:

AX = X + A, gde je A =




2 1 0
0 2 1
−1 −1 2


 .

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 6− 5x− 4y uz uslov x2 − y2 = 9.

5. Bacaju se dva novqi�a qetiri puta.

a) Odrediti verovatno�u doga�aja da u sva qetiri bacaǌa padne ista strana na oba novqi�a.

b) Odrediti verovatno�u doga�aja da u sva qetiri bacaǌa na novqi�ima padne razliqita strana.

v) Odrediti verovatno�u doga�aja da u jednom bacaǌu na novqi�ima padnu iste, a u preostala tri bacaǌa
razliqite strane.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/04

1. februar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x2 − 8)ex.

2. Izraqunati integral ∫
x2 − 2x + 2

ex
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2x + y uz uslov 4x2 + y2 = 8.

4. Data je binarna relacija % kao

x % y
def
⇐⇒ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati da li je ova relacija jedna relacija poretka na skupu a) R i b) [1, +∞).

5. Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/05

1. februar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x3

x− 1
.

2. Izraqunati integral ∫
6x2 − 2x− 2

x3 − x
dx.

3. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + 16y = e4x + cos 4x.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 − xy + y2 − 11x + 3.

5. Ispitati da li iz tranzitivnosti relacija % i σ sledi tranzitivnost relacije % ∪ σ.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/06

1. februar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x + 3)e
1

x−3 .

2. Izraqunati integral ∫
dx

x
√

x2 + 1
.

3. Funkciju
z = (2x− 3y)e2−x

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke M(2,−1).

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 7y′ + 12y = 4x + e3x.

5. Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|

u taqkama x = kπ, k ∈ Z.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/λ
05. februar 2011.

1. Teorijsko pitaǌe: Kramerovo pravilo.

Zadatak: Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih
jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
(a + 3)x + (a− 3)y + z = 4

3x + 2y − z = 1.

2. Teorijsko pitaǌe: Diferencijabilnost realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Ispitati diferencijabilnost slede�e funkcije

f(x) =

{
x2, |x|6 1
2x− sgnx, |x| > 1.

3. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a.

Zadatak: Iz kutije u kojoj se nalazi 7 belih, 8 crvenih i 9 zelenih kuglica izvuqene su odjednom 2 kuglice.
Ispostavilo se da su te 2 kuglice razliqitih boja. Na�i verovatno�u doga�aja A da je jedna od ǌih bela i
jedna crvena i doga�aja B da je jedna od ǌih bela.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 − xy + y3 − 11y + 3.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/θ
05. februar 2011.

1. Teorijsko pitaǌe: Binarne relacije (osnovne osobine).
Zadatak: Da li iz tranzitivnosti relacija % i σ sledi tranzitivnost relacije % ∪ σ? (Pokazati!)

2. Teorijsko pitaǌe: Asimptote realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Odrediti asimptote funkcije

f(x) =

√
x3

x− 2
.

3. Teorijsko pitaǌe: Linearna diferencijalna jednaqina prvog reda.
Zadatak: Odrediti opxte rexeǌe diferencijalnu jednaqinu

y + x2 sin x = xy′.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Data je funkcija f(x) = x2(x−1)x

, za x > 1. Na�i f ′(x).

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/09

15. januar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x2 − 4x + 5)ex.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 6x− 5 u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x uz uslov x2 + 2y2 = 3.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu XA = B ako je

A =




4 3 5
1 1 2
−1 0 −1


 i B =

(−1 1 0
11 13 18

)
.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/20

15. januar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e
1
x − x.

2. Izraqunati integral ∫
x3 + 1

x3 − 5x2 + 6x
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2

144
+

y3

216
− xy

72
− x

12
.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 4y′ + 3y = sin 3x + e3x.

5. Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/18

15. januar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
e−x

x2 − 2
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8y − 12 u I kvadrantu.

3. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + y = sin x.

4. Iz kutije u kojoj se nalazi 6 crvenih i 8 plavih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo 4 kuglice

a) odjednom;
b) jednu za drugom sa vra�aǌem.

Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve 4 kuglice iste boje i B – da izvuqemo bar 2 kuglice
plave boje?

5. Koriste�i Rolovu teoremu (Rolle) odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se
ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4)(x + 7).

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/08

15. januar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln(e2x − 5ex + 7).

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde je D unutraxǌost trougla sa temenima A(1, 1), B(2,−1) i C(6, 6).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x− y uz uslov x2 − y2 = 2.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina

x + 2y − a · z = 1
a · x + 2y − z = 2

x + z = 3

u zavisnosti od realnog parametra a.

5. Koriste�i Lemu o dva policajca ispitati konvergenciju niza

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/17

15. januar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = xe
1
x .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8x− 12 u I kvadrantu.

3. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x
√

1 + y2 dx + y
√

1 + x2 dy = 0.

4. Iz kutije u kojoj se nalazi 6 crvenih i 8 plavih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo 3 kuglice

a) odjednom;
b) jednu za drugom sa vra�aǌem.

Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve 3 kuglice iste boje i B – da izvuqemo 3 kuglice plave
boje?

5. Odrediti broj linearno nezavisnih kolona matrice

A =




3 2 1 2
−1 2 2 1
4 8 6 6


 .

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/19

15. januar 2011.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
(x− 2)2

x2 − 4x− 5
.

2. Izraqunati integral ∫
e3x dx

ex + 2
.

3. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 17y′ + 72y = e8x + 9x.

4. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 40% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B.Bolzano; A.Cauchy) dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/π

22. januar 2011.

1. Teorijsko pitaǌe: Lema o dva policajca u teoriji nizova i u teoriji realnih funkcija jednog argumenta.

Zadatak: Odrediti graniqnu vrednost niza:

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

2. Teorijsko pitaǌe: Osnovne teoreme diferencijalnog raquna – Fermaova, Rolova, Lagran�ova i Koxijeva
teorema (Fermat, Rolle, Lagrange, Cauchy).
Zadatak: Pokazati da ako je b > 3, onda jednaqina x3 + 3x2 + bx + 8 = 0 ima samo jedan i to jednostruki realan
koren.

3. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta (definicija i osnovne osobine).

Zadatak: Ispitati da li funkcija z(x, y) = arctg
x

y
zadovoǉava uslov

x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= 0.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti funkciju akumulacije pri konstantnoj stopi rasta akumulacije.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/ξ
22. januar 2011.

1. Teorijsko pitaǌe: Inverzna matrica.
Zadatak: Odrediti inverznu matricu A−1 matrice

A =




1 2 3
0 1 2
0 0 1


 .

2. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17).

3. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije dva argumenta.
Zadatak: Aproksimirati funkciju z(x, y) = e3x arctg 2y Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Iz kutije u kojoj se nalazi 6 crvenih i 8 plavih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo 3 kuglice a) odjednom;
b) jednu za drugom sa vra�aǌem. Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve 3 kuglice iste boje i
B – da izvuqemo 3 kuglice plave boje?

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 11/µ

23. januar 2011.

1. Teorijsko pitaǌe: Relacija ekvivalencije i relacija poretka.
Zadatak: Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y ⇔ (x2 − y2)(x2y2 − 1) = 0

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije [0], [1]
i [2].

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Aproksimirati funkciju y = arctg 2x Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

3. Teorijsko pitaǌe: Nominalna i efektivna interesna stopa (definicija, me�usobni odnosi i osnovne
osobine).
Zadatak: Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 40%
uz kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati povrxinu ograniqenu lukom krive

(x− 3)2

x2 − 10x + 16

nad intervalom [3, 4].

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 333
23. oktobar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ex−ex

.

2. Izraqunati povrxinu oiviqenu grafikom funkcije iz prethodnog zadatka i x-osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x3

216
+

y2

144
− xy

72
− y

12
.

4. U kutiji se nalaze dve kocke. Jednoj su tri poǉa oznaqena brojem 1 i tri preostala poǉa brojem 2, dok
su drugoj dva poǉa oznaqena brojem 1, a preostala qetiri poǉa brojem 2. Sluqajno izvlaqimo jednu kocku i
bacamo je. Pojavio se broj 1. Koja je verovatno�a da smo izvukli prvu kocku?

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema (Kronecker, Capelli).
Zadatak: Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.

2. Teorijsko pitaǌe: Rolova teorema (Rolle).
Zadatak: Odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se ti koreni nalaze, ukoliko
je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).

3. Teorijsko pitaǌe: Dvojni integral (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Promeniti poredak integracije kod dvojnog integrala

∫ 1

0

dx

∫ e

ex

f(x, y) dy.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2xy + y2 uz uslov y + 3 = x.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 777
23. oktobar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e−x−e−x

.

2. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x + y)3 uz uslov x2 + y2 = 8.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2

144
+

y3

216
− xy

72
− x

12
.

4. Jednu kocku smo obojili, a zatim je isekli na maǌe me�usobno jednake kockice tri puta kra�ih ivica od
polazne. Sluqajno biramo jednu od dobijenih kockica i bacamo je. Odrediti verovatno�u doga�aja A da je
baqena kockica pala na obojenu stranu.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B.Bolzano; A.Cauchy) dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Teorema o bazisnom minoru.
Zadatak: Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Diferencijal realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌenog priraxtaja,
izraqunati pribli�nu vrednost za sin 28◦.

3. Teorijsko pitaǌe: Vezane lokalne ekstremne vrednosti realne funkcije sa dva argumenta.
Zadatak: Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2xy + y2 − 1 uz uslov y − x = −6.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Izraqunati integral ∫∫

D

(x + 2y) dxdy

ako je oblast D ograniqena krivama y = x2 i x = y2.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/16
25. septembar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2

ex2 .

2. Izraqunati integral ∫
8x2 − 12x + 2

x3 − 2x2 + x− 2
dx.

3. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 + 3xy2 − 15x− 12y.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x + xy + y′(y + xy) = 0.

5. Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌenog priraxtaja, izraqu-
nati pribli�nu vrednost za sin 29◦.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/16
25. septembar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln(x2 − 6x + 10).

2. Izraqunati integral ∫
21x2 − 94x + 72
x3 − 7x2 + 12x

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) =
xy

2
+ (47− x− y) ·

(x

4
+

y

3

)
.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′x + y ln x = y + y ln y.

5. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 40% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/17
25. septembar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2

√
x2 + 1

.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8x− 12 u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3xy − x3 − y3.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu:

AX = X + A, gde je A =




2 1 0
0 2 1
−1 −1 2


 .

5. Da li funkcija f(x) =
√

x− 1 zadovoǉava uslove Lagran�ove (J.L. Lagrange) teoreme na intervalu [2, 6]?
Ukoliko zadovoǉava, odrediti odgovaraju�u vrednost za ξ.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/β
28. septembar 2010.

1. Teorijsko pitaǌe: Funkcije (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Ispitati da li su funkcije f(x) = x2 + x + 1 i g(x) = x3 + 1 bijekcije.

2. Teorijsko pitaǌe: Osnovna tvr�eǌa o graniqnoj vrednosti realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Izraqunati slede�u graniqnu vrednost

lim
x→0

(1− x)
1
x .

3. Teorijsko pitaǌe: Diferencijabilnost i totalni diferencijal realne funkcije sa dva argumenta (defini-
cija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti totalne diferencijale I i II reda funkcije z(x, y) = ln(x2 + y2 + 1) u taqki (1, 2).

Slede�i REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu

Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′ − y = 2x2√y.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/17
9. septembar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
(x− 2)2

ln(x− 2)
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy ,

gde je D unutraxǌost paralelograma qije stranice pripadaju pravim y − x = 3, y − x = 6, y + 2x = −12 i
y + 2x = −6.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x + y)3 uz uslov x2 + y2 = 8.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 7y′ + 12y = 3x + e4x.

5. Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌenog priraxtaja, izraqu-
nati pribli�nu vrednost za sin 29◦.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/12
9. septembar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x3

2(x + 1)2
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u IV kvadrantu.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 2y′ + y = x2ex.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
xy

x + y
uz uslov 8x2 + 8y2 = x2y2.

5. Koriste�i Lemu o dva policajca ispitati konvergenciju niza

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/18
9. septembar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x3 − 5
x2 − 3

.

2. Izraqunati integral: ∫
x 3
√

x + 2
x + 3

√
x + 2

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x4 + y4 − 2y2.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 4y′ + 3y = sin 3x + e3x.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/16
9. septembar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x− 2

ln2(x− 2)
.

2. Izraqunati integral: ∫
x3 − 2

x(x2 + 1)
dx.

3. Funkciju
z = (2x− 3y)e2−x

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke M(2,−1).

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = exy uz uslov x + y = 2.

5. Dokazati da niz (gn), definisan kao:

g1 = 2, gn+1 = gn +
1
2n

(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/ε
11. septembar 2010.

1. Teorijsko pitaǌe: Inverzna matrica.
Zadatak: Odrediti inverznu matricu A−1 matrice

A =




1 2 1
0 1 2
0 2 3


 .

2. Teorijsko pitaǌe: Asimptote funkcije.
Zadatak: Odrediti asimptote funkcije

f(x) = x + 2 arctg x.

3. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Da bi pronaxao jednu kǌigu, student ima nameru da obi�e tri biblioteke. Za svaku od biblioteka
je jednako verovatno da nema, odnosno da ima tu kǌigu u svom kǌi�nom fondu, a tako�e, ako biblioteka ima
kǌigu, verovatno�a da je ta kǌiga slobodna jednaka je verovatno�i da je ista zauzeta. Kolika je verovatno�a
da �e student dobiti tra�enu kǌigu?

Slede�i REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu

Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
252
x

+
294
y

.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/10

9. jun 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2

ex2 .

2. Izraqunati povrxinu oblasti oiviqene x-osom i krivom

f(x) = (x2 − 8)ex

u II i III kvadrantu.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ + 2y′ + y = (1 + x)e−x.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy(12− x− y).

5. Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n

; b)
+∞∑
n=1

1√
n

.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/11

9. jun 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2

√
x2 + 1

.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde je D unutraxǌost paralelograma qije stranice pripadaju pravim y + x = 2, y + x = 6, 3y − x = −2 i
x− 3y = 6.

3. Na�i lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 − 6xy + y2 + 16.

4. Odrediti sve matrice X koje su komutativne sa matricom

A =
(

1 0
3 1

)
.

5. Ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=1

2nn!
nn

.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/09

9. jun 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 7x + 10

x + 1
.

2. Izraqunati integral

I =
∫ √

1− x

x4(1 + x)
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (y − x)3 + 1 uz uslov x2 + y2 = 8.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′ + y2 = 0.

5. Koriste�i Lagran�ovu (J.L. Lagrange) teoremu dokazati nejednaqinu:

| sin a− sin b|6 |a− b|.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/19

9. jun 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x(ln2 x− ln x2).

2. Izraqunati povrxinu oiviqenu grafikom funkcije f(x) = e−x−e−x

i x-osom.

3. Na�i lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3xy − x3 − y3.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + y′ = sin x + e−x.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B.Bolzano; A.Cauchy) dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/η

11. jun 2010.

1. Teorijsko pitaǌe: Opxti Koxijev kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

2. Teorijsko pitaǌe: Monotonost realne funkcije jednog argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale monotonosti funkcije

f(x) =
x3

2(x + 1)2
.

3. Teorijsko pitaǌe: Nehomogena diferencijalna jednaqina drugog reda sa konstantnim koeficijentima.
Zadatak: Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 9y = e3x + 3x.

Slede�i REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu

Rexiti matriqnu jednaqinu AX = B ako je

A =




2 1 −1
3 0 −1
0 −2 1


 i B =



−1 0 −1
−3 −1 −2
−1 0 1




Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/05

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
4x

4 + x2
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla sa temenima A(−2, 0), B(1,−2), C(2, 0) i D(1, 2).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2

144
+

y3

216
− xy

72
− x

12
.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina

x + 2y − a · z = 1
a · x + 2y − z = 2

x + z = 3

u zavisnosti od realnog parametra a.

5. Iz kutije u kojoj se nalazi 7 belih, 8 crvenih i 9 zelenih kuglica izvuqene su odjednom 2 kuglice.
Ispostavilo se da su te 2 kuglice razliqitih boja. Na�i verovatno�u doga�aja A da je jedna od ǌih bela i
jedna crvena i doga�aja B da je jedna od ǌih bela.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/03

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2

√
x2 + 1

.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde je D unutraxǌost trougla sa temenima A(1, 1), B(2,−1) i C(6, 6).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 2.

4. U prvoj kutiji ima b – belih i c crvenih, a u drugoj x – belih i y – crvenih kuglica.
a) Iz prve kutije prebacujemo jednu kuglicu u drugu kutiju, ne obra�aju�i pa�ǌu na ǌenu boju. Nakon toga,
iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja A da je izvuqena kuglica bele boje?
b) Pretpostavǉaju�i da je b>3 i c>3, iz prve kutije prebacujemo tri kuglice u drugu kutiju, ne obra�aju�i
pa�ǌu na ǌihove boje. Posle toga, iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja
B da je izvuqena kuglica bele boje?

5. Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/18

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x− 4)
√

x− 1 .

2. Izraqunati integral ∫
ex sin 4xdx .

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 4y′ + 4y = (1− x)e2x.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = e
x
2 (x + y2).

5. Koriste�i Lemu o dva policajca ispitati konvergenciju niza

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/04

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
(x− 1)2

ln(x− 1)
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy ,

gde je D unutraxǌost paralelograma qije stranice pripadaju pravim y − x = 3, y − x = 6, y + 2x = −12 i
y + 2x = −6.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu XA = B ako je

A =




4 3 5
1 1 2
−1 0 −1


 i B =

(−1 1 0
11 13 18

)
.

5. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 40% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/02

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x− 3) ln2(x− 3) .

2. Izraqunati integral ∫
dx

x
√

x2 + 1
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 2.

4. U kutiji se nalaze dve kocke. Jednoj su tri poǉa oznaqena brojem 1 i tri preostala poǉa brojem 2, dok
su drugoj dva poǉa oznaqena brojem 1, a preostala qetiri poǉa brojem 2. Sluqajno izvlaqimo jednu kocku i
bacamo je. Pojavio se broj 1. Koja je verovatno�a da smo izvukli prvu kocku?

5. Koriste�i Tejlorovu (eng. Taylor) formulu razviti polinom

P (x) = x4 − x3 + x2 − 1

po stepenima binoma x− 2.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/01

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e−x−e−x

.

2. Izraqunati povrxinu koju grafik gorǌe funkcije ograniqava sa x-osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2y + y − xy2 − 4x

xy
za x 6= 0 ∧ y 6= 0.

4. Data je binarna relacija % kao

x % y
def
⇐⇒ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati da li je ova relacija jedna relacija poretka na skupu a) R i b) (1,+∞).

5. Odrediti asimptote funkcije
f(x) = x + 2 arctg x.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/19

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
√

x

x + 2
.

2. Izraqunati integral ∫
e5x cos 6xdx .

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(x3 − 2x2 + x− 2)y′ = 2x2y + 3xy − 4y.

4. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y
def
⇐⇒ (x2 − y2)(x2y2 − 1) = 0

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije [0], [1]
i [2].

5. Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n2

; b)
+∞∑
n=1

1
n3

.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/20

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x3

2(x + 1)2
.

2. Izraqunati integral ∫
arcsinx dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(8y2 − 12y + 2)y′ = xy3 − 2xy2 + xy − 2x.

4. Iz kutije u kojoj se nalazi 6 crvenih i 8 plavih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo 3 kuglice odjednom.
Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve 3 kuglice iste boje i B – da izvuqemo 3 kuglice plave
boje?

5. Koriste�i Lagran�ovu teoremu (J.L. Lagrange) dokazati da za svaki x ∈ (−π
2 , π

2 ) va�i slede�a nejednakost

| sin x|6 |x|6 | tg x|.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/20

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x2 − 8)ex .

2. Izraqunati povrxinu oiviqenu grafikom funkcije f(x) = ex−ex

i x-osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2x3 − 9x2 + 12x + 2y3 − 21y2 + 72y + 1.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

xy′ = y + x
(
1 + e−

y
x

)
.

5. Odrediti broj linearno nezavisnih kolona matrice

A =




3 2 1 2
−1 2 2 1
4 8 6 6


 .

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/14

22. januar 2010.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
(x− 1)2

ln(x− 1)
.

2. Izraqunati integral ∫
ex + 1

e2x − ex + 1
dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ + 17y′ + 72y = e−8x − 9x.

4. Proveriti aproksimativnu formulu

ln
1 + x

1− x
≈ 2x +

2
3

x3.

5. Ispitati da li je relacija % definisana uslovom

x % y
def
⇐⇒ x2 +

1
x2

= y2 +
1
y2

na skupu (−∞, 0) ∪ (0, +∞) relacija ekvivalencije. Ukoliko jeste, odrediti klasu ekvivalencije broja 3.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/α

28. januar 2010.

1. Teorijsko pitaǌe: Opxti Koxijev kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Koriste�i Tejlorovu formulu razlo�iti polinom

P (x) = 2x4 − 5x3 − 3x2 + 8x + 4

po stepenima binoma x− 2.

3. Teorijsko pitaǌe: Realne funkcije sa dva argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti i skicirati oblast definisanosti funkcije

f(x, y) = arcsin(x2 + y2 − 2x− 3).

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

(x− y) dx dy,

gde je oblast D ograniqena linijama y + x2 = 2 i y + 1 = 2x.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/ε
21. januar 2009.

1. Teorijsko pitaǌe: Matriqni metod.
Zadatak: Koriste�i matriqni metod rexiti sistem jednaqina

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Neodre�eni integral.
Zadatak: Izraqunati integral ∫

dx

x2 + 4x + 5
.

3. Teorijsko pitaǌe: Bernulijeva diferencijalna jednaqina.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

2y′ + y3x = y.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
2
y2ex − 1

3
y3 − xe3x.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 10/α

29. januar 2010.

1. Teorijsko pitaǌe: Relacija ekvivalencije i relacija poretka.
Zadatak: Ispitati da li je relacija % definisana me�u celim brojevima kao

x % y
def
⇐⇒ (∃k ∈ Z) y = kx

relacija poretka na skupu Z.

2. Teorijsko pitaǌe: Graniqna vrednost funkcije (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Dokazati da je

lim
x→0

sin 3x

2x
=

3
2

.

3. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta (definicija i osnovne osobine).

Zadatak: Ispitati da li funkcija z(x, y) = arctg
x

y
zadovoǉava uslov

x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= 0.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 3y′ + 2y = e2x + cos x.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 333
24. oktobar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2x + 1

x + 2
.

2. Izraqunati integral ∫
arctg

√
xdx .

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19x + 20y − x2 − xy − y2 + 2.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 4y′ + 3y = sin 3x + e3x.

5. Koriste�i Rolovu teoremu (Rolle) odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se
ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Teorema o bazisnom minoru.
Zadatak: Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realnih funkcija (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

z(x, y) =
ex − e−x

ex + e−x
.

3. Teorijsko pitaǌe: Linearna diferencijalna jednaqina prvog reda.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

2x(x2 + y) dx = dy.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20% uz kapi-
talisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 777
24. oktobar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 13x + 22

x− 1
.

2. Izraqunati integral ∫
x2 arctg xdx .

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19y + 20x− x2 − xy − y2 + 2.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 5y′ + 6y = e2x + cos 3x.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B.Bolzano; A.Cauchy) dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Rang matrice (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti rang matrice A u zavisnosti od realnog parametra a ako je

A =




1 −1 2
2 −2 3
−1 1 a


 .

2. Teorijsko pitaǌe: Asimptote funkcija.
Zadatak: Odrediti asimptote funkcije

f(x) = 2x arctg x.

3. Teorijsko pitaǌe: Slo�en interesni raqun.
Zadatak: Odrediti interesnu stopu pri kojoj kapital uz neprekidno kapitalisaǌe dosti�e istu vrednost na
kraju jedne godine kao pri interesnoj stopi od 10% uz godixǌe kapitalisaǌe.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 9 + 8y u IV kvadrantu.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/14
25. septembar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x3

x2 − 9
.

2. Izraqunati integral ∫
e3x dx

ex + 2
.

3. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 + y3 − xy − x.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x + xy + y′(y + xy) = 0.

5. Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|

u taqkama x = kπ, k ∈ Z.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/10
25. septembar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 7x + 10

x + 1
.

2. Izraqunati integral ∫
2

(2− x)2
3

√
2− x

2 + x
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
2
y2ex − 1

3
y3 − xe3x.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

xy′ = y + x
(
1 + e−

y
x

)
.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/12
07. septembar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17) .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8y − 12 u II kvadrantu.

3. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 − 6xy + y2 + 16.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

3x − 2y + 3z = 2
ax + (a− 7)y + z = 8
2x + y − z = 3

.

5. Koriste�i Tejlorovu (eng. Taylor) formulu razviti polinom

P (x) = x4 − x3 + x2 − 1

po stepenima binoma x− 2.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/13
07. septembar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e−x−e−x

.

2. Izraqunati povrxinu oiviqenu grafikom funkcije f(x) = e−x−e−x

i x-osom.

3. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 + 3xy2 − 15x− 12y.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

ax + y + z = 1
x + ay + z = a
x + y + az = a2

.

5. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/15
07. septembar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 1

ex
.

2. Izraqunati integral ∫
21x2 − 80x + 48
x3 − 6x2 + 8x

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) =
xy

2
+ (47− x− y) ·

(x

3
+

y

4

)
.

4. Odrediti sve matrice X koje su komutativne sa matricom

A =
(

1 0
3 1

)
.

5. Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/24
07. septembar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2x + 5

x + 1
.

2. Izraqunati integral ∫
2

(2− x)2
3

√
2− x

2 + x
dx .

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3x + y uz uslov 9x2 + y2 = 18.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 4y′ + 4y = (1− x)e2x.

5. U prvoj kutiji ima b belih i c crvenih kuglica, u drugoj x belih i y crvenih, dok se u tre�oj kutiji
nalaze samo bele kuglice. Sluqajno odabiramo kutiju i iz ǌe sluqajno izvlaqimo jednu kuglicu i to bele
boje. Koja je verovatno�a da smo kuglicu izvukli iz prve, druge, odnosno tre�e kutije?



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/η
15. septembar 2009.

1. Teorijsko pitaǌe: Koxijev i Dalamberov kriterijum konvergencije redova.

Zadatak: Ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=1

7nn!
nn

.

2. Teorijsko pitaǌe: Geometrijska interpretacija prvog izvoda.

Zadatak: Odrediti jednaqine tangenti krive linije y =
1

x2 + 1
u ǌenim preseqnim taqkama sa hiperbolom

y =
1

x + 1
.

3. Teorijsko pitaǌe: Nehomogena diferencijalna jednaqina drugog reda sa konstantnim koeficijentima.
Zadatak: Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 9y = e3x + 3x.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3x + y uz uslov 9x2 + y2 = 18.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/11

10. jun 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2

ex2 .

2. Izraqunati integral ∫
2x2 + 3x− 4

x3 − 2x2 + x− 2
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2y uz uslov x2 + 4y2 = 8.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

x − y + z = 7
x + y − z = 7

2x + (a− 1)y + (a− 1)z = 14a
.

5. Iz kutije u kojoj se nalazi 6 crvenih i 8 plavih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo 4 kuglice

a) odjednom;
b) jednu za drugom sa vra�aǌem.

Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve 4 kuglice iste boje i B – da izvuqemo bar 2 kuglice
plave boje?

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/23

10. jun 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
1

ex − 1
.

2. Izraqunati nesvojstveni integral ∫ +∞

0

dx

(x + 1)(x + 4)
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
3
16

x2 +
1
8
xy +

y2

16
+

x

2
+

y

4
.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

(x3 − 2x2 + x− 2)y′ = 2x2y + 3xy − 4y.

5. Data je binarna relacija % kao

x % y
def
⇐⇒ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati da li je ova relacija jedna relacija poretka na skupu a) R i b) (1,+∞).



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/µ

13. jun 2009.

1. Teorijsko pitaǌe: Relacija ekvivalencije i relacija poretka.
Zadatak: Ispitati da li je relacija % definisana uslovom

x % y
def
⇐⇒ x2 +

1
x2

= y2 +
1
y2

na skupu (−∞, 0) ∪ (0, +∞) relacija ekvivalencije. Ukoliko jeste, odrediti klasu ekvivalencije broja 3.

2. Teorijsko pitaǌe: Nesvojstveni integral (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Izraqunati integral ∫ 1

0

dx√
1− x2

.

3. Teorijsko pitaǌe: Dvojni integral (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Promeniti poredak integracije kod dvojnog integrala

∫ 1

0

dx

∫ e

ex

dy.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

x − y + z = 7
x + y − z = 7

2x + (a− 1)y + (a− 1)z = 14a
.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/ϑ

13. jun 2009.

1. Teorijsko pitaǌe: Osobine nizova (monotonost, ograniqenost, Bolcano–Vajerxtrasova teorema (B. Bolzano;
K.W.T. Weierstrass).
Zadatak: Dokazati da niz (en), definisan kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Koriste�i Tejlorovu formulu razlo�iti polinom

P (x) = 2x4 − 5x3 − 3x2 + 8x + 4

po stepenima binoma x− 2.

3. Teorijsko pitaǌe: Slo�en interesni raqun.
Zadatak: Na koliko naraste ulog od 25 000 dinara za tri godine, ako je interesna stopa 6% i kapitalisaǌe
a) godixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno?

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 4y uz uslov x2 + 16y2 = 32.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/01

17. januar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 2x− 3 3
√

x2 .

2. Izraqunati nesvojstveni integral ∫ +∞

−∞
e−x−e−x

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2y + y − xy2 − 4x

xy
za x 6= 0 ∧ y 6= 0.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + 9y = sin 3x + 3x.

5. Koriste�i Rolovu teoremu (Rolle) odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se
ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/02

17. januar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
ln x√

x
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy ,

gde je D unutraxǌost paralelograma qije stranice pripadaju pravim y − x = 3, y − x = 6, y + 2x = −12 i
y + 2x = −6.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 2.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + 16y = sin 4x + 4x.

5. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y
def
⇐⇒ x2y + y = xy2 + x

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije brojeva
7 i 2

7 .



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/03

17. januar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x− 2)2(x + 3)3 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla sa temenima A(−2, 0), B(1,−2), C(2, 0) i D(1, 2).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 9y = e3x + 3x.

5. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y
def
⇐⇒ (x2 − y2)(x2y2 − 1) = 0

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije [0], [1]
i [2].

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/04

17. januar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
2x2

2x + 1
e

1
x .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u III kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2

144
+

y3

216
− xy

72
− x

12
.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 16y = e4x + 4x.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B.Bolzano; A.Cauchy) dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/05

17. januar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x− 3) ln2(x− 3) .

2. Izraqunati integral ∫
dx

1 + 3
√

x + 1
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
36
x

+
48
y

.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′ − y = 2x2√y.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/06

17. januar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x− 1

ln2(x− 1)
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost kruga x2 + y2 6 1.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
252
x

+
294
y

.

4. Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|

u taqki x = π.

5. Iz kutije u kojoj se nalazi 6 crvenih i 8 plavih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo 4 kuglice

a) odjednom;
b) jednu za drugom sa vra�aǌem.

Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve 4 kuglice iste boje i B – da izvuqemo bar 2 kuglice
plave boje?



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/07

17. januar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
(x− 1)2

ln(x− 1)
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 + 5 = 6x u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
294
x

+
252
y

.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − y + 3az = 4
3x − 2y + 2az = 3a
7x − 4y + 8az = 11

.

5. Koriste�i Lemu o 2 policajca odrediti graniqnu vrednost niza

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/08

17. januar 2009.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x + 1

ln2(x + 1)
.

2. Izraqunati nesvojstveni integral ∫ +∞

−∞
ex−ex

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy(6− x− y).

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2ax − y + 3z = 4
3ax − 2y + 2z = 3a
7ax − 4y + 8z = 11

.

5. Koriste�i Lagran�ovu (J. L. Lagrange) teoremu dokazati da za svaki x ∈ [0, +∞) va�i slede�a nejednakost

ln(x + 1) 6 x.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/ε
21. januar 2009.

1. Teorijsko pitaǌe: Matriqni metod.
Zadatak: Koriste�i matriqni metod rexiti sistem jednaqina

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.

2. Teorijsko pitaǌe: Neodre�eni integral.
Zadatak: Izraqunati integral ∫

dx

x2 + 4x + 5
.

3. Teorijsko pitaǌe: Bernulijeva diferencijalna jednaqina.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

2y′ + y3x = y.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
2
y2ex − 1

3
y3 − xe3x.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/α

22. januar 2009.

1. Teorijsko pitaǌe: Opxti Koxijev kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Koriste�i Tejlorovu formulu razlo�iti polinom

P (x) = 2x4 − 5x3 − 3x2 + 8x + 4

po stepenima binoma x− 2.

3. Teorijsko pitaǌe: Realne funkcije sa dva argumenta (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti i skicirati oblast definisanosti funkcije

f(x, y) = arcsin(x2 + y2 − 2x− 3).

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

(x− y) dx dy,

gde je oblast D ograniqena linijama y + x2 = 2 i y + 1 = 2x.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/ζ
23. januar 2009.

1. Teorijsko pitaǌe: Inverzna matrica.
Zadatak: Odrediti inverznu matricu A−1 matrice

A =




2 1 2
3 5 0
0 1 −1


 .

2. Teorijsko pitaǌe: Metoda parcijalne integracije.
Zadatak: Izraqunati integral ∫

sinx ex dx .

3. Teorijsko pitaǌe: Vezane lokalne ekstremne vrednosti realne funkcije sa dva argumenta.
Zadatak: Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2xy + y2 − 1 uz uslov y − x = −6.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 7y′ + 12y = e3x + 4x.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 09/π

24. januar 2009.

1. Teorijsko pitaǌe: Linearna zavisnost vrsta (kolona) matrice i rang matrice.
Zadatak: Odrediti broj linearno nezavisnih kolona matrice

A =




3 2 1 2
−1 2 2 1
4 8 6 6


 .

2. Teorijsko pitaǌe: Integracija nekih iracionalnih funkcija.
Zadatak: Izraqunati integral ∫

x− 1√
2x− 1

dx.

3. Teorijsko pitaǌe: Diferencijabilnost i totalni diferencijal realne funkcije sa dva argumenta (defini-
cija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti totalne diferencijale I i II reda funkcije z(x, y) = ln(x2 + y2 + 1) u taqki (1, 2).

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde je D unutraxǌost trougla sa temenima A(1, 1), B(2,−1) i C(6, 6).

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 222
18. oktobar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e−x−e−x

.

2. Izraqunati povrxinu oiviqenu grafikom funkcije f(x) = e−x−e−x

i x-osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19x + 20y − x2 − xy − y2 + 2.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 4y′ + 3y = sin 3x + e3x.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema.
Zadatak: Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih
jednaqina:

2x + y = 0
−x + y + 2z = 1
ax + 2ay + 2z = 1

.

2. Teorijsko pitaǌe: Asimptote funkcije.
Zadatak: Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy(6− x− y).

3. Teorijsko pitaǌe: Opxti Koxijev kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy + x2 + 2y uz uslov x− y = 8.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 777
18. oktobar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ex−ex

.

2. Izraqunati povrxinu oiviqenu grafikom funkcije f(x) = ex−ex

i x-osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19y + 20x− x2 − xy − y2 + 2.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 5y′ + 6y = e2x + cos 3x.

5. Koriste�i Rolovu teoremu (Rolle) odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se
ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).

Na pole�ini ovog lista nalaze se i pitaǌa za usmeni deo ispita. Pismeni deo ispita je
eliminatoran.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost i diferencijabilnost realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) =
√

(x− 7)2

u taqki x = 7.

2. Teorijsko pitaǌe: Lopitalova teorema.
Zadatak: Izraqunati

lim
x→+∞

(π

2
− arctg x

) 1
x

.

3. Teorijsko pitaǌe: Relacije i funkcije.
Zadatak: Ispitati da li su funkcije f(x) = x2 i g(x) = x3 bijekcije.

Ovaj REZERVNI ZADATAK radite samo u sluqaju da na gorǌim pitaǌima i zadacima niste uspeli
da obezbedite 51 poen neophodan za konaqnu prelaznu ocenu:
Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 + 5 = 6x u IV kvadrantu.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/15
24. septembar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e
1
x − x .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 + 45 = 14x u IV kvadrantu.

3. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′ + y sin x = sin x.

4. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 20% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

5. Koriste�i Rolovu teoremu (Rolle) odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se
ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/12
24. septembar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 3
√

3x− x3 .

2. Izraqunati integral ∫
e3x dx

ex + 2
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
1
x

+
1
y

uz uslov 18x2 + 18y2 = x2y2.

4. Iz kutije u kojoj se nalaze 4 bele, 6 plavih i 8 zelenih kuglica, sluqajno izvlaqimo 3 kuglice. Odrediti
verovatno�u doga�aja A – da izvuqemo sve 3 kuglice iste boje i B – da izvuqemo 3 kuglice razliqitih boja.

5. Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/17
24. septembar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ln(x2 − 8x + 17) .

2. Izraqunati integral ∫
2x2 + 3x− 4

x3 − 2x2 + x− 2
dx.

3. Na�i ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 + y3 − xy − x.

4. Ispitati diferencijabilnost funkcije

f(x) =
{

2 arctg 1
x2 ako je x 6= 0

π ako je x = 0

u taqki x = 0.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/13
24. septembar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x− 3) ln2(x− 3) .

2. Izraqunati integral ∫
(x + 1)3

x2 + 2x− 3
dx.

3. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′x + y ln x = y + y ln y.

4. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 40% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

5. Koriste�i Lagran�ovu (J. L. Lagrange) teoremu dokazati da za svaki x ∈ [0, +∞) va�i slede�a nejednakost

ln(x + 1) 6 x.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: γ/08
28. septembar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Osnovne osobine realnih funkcija.
Zadatak: Ispitati da li su funkcije

f(x) = x2 + x + 1 i g(x) = x3 + 1

bijekcije.

2. Teorijsko pitaǌe: Lopitalova teorema.
Zadatak: Izraqunati

lim
x→+∞

(π

2
− arctg x

) 1
x

.

3. Teorijsko pitaǌe: Bajesova formula.
Zadatak: U kutiji se nalaze dve kocke. Jednoj su tri poǉa oznaqena brojem 1 i tri preostala poǉa brojem
2, dok su drugoj dva poǉa oznaqena brojem 1, a preostala qetiri poǉa brojem 2. Sluqajno izvlaqimo jednu
kocku i bacamo je. Pojavio se broj 1. Koja je verovatno�a da smo izvukli prvu kocku?

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8x− 12 u I kvadrantu.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/03
8. septembar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
4x

4 + x2
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde je D unutraxǌost trougla sa temenima A(1, 1), B(2,−1) i C(6, 6).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
294
x

+
252
y

.

4. Data je binarna relacija % kao
x % y ⇔ x

x2 + 1
6 y

y2 + 1
.

Ispitati koje od osobina linearnog ure�eǌa ima ova relacija skupu R.

5. Koriste�i Tejlorovu formulu razviti polinom

P (x) = x4 − x3 + x2 − 1

po stepenima binoma x− 2.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/07
8. septembar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x− 2)2(x + 3)3 .

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je D oblast ograniqena lukom krive 2x2 + 3y2 = 6 u III kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu AX = B ako je

A =




2 1 −1
3 0 −1
0 −2 1


 i B =



−1 0 −1
−3 −1 −2
−1 0 1




5. Ispitati da li iz tranzitivnosti relacija % i σ sledi tranzitivnost relacije % ∪ σ.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/02
8. septembar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x(x− 1)
x2 + 1

.

2. Izraqunati integral ∫
arcsin2 xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy(6− x− y).

4. Jednu kocku smo obojili, a zatim je isekli na maǌe me�usobno jednake kockice tri puta kra�ih ivica od
polazne. Sluqajno biramo jednu od dobijenih kockica i bacamo je. Odrediti verovatno�u doga�aja A da je
baqena kockica pala na obojenu stranu.

5. Odrediti asimptote funkcije
f(x) = x + 2 arctg x.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/06
8. septembar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
ln x√

x
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy,

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla sa temenima A(−2, 0), B(1,−2), C(2, 0) i D(1, 2).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
36
x

+
48
y

.

4. Odrediti sve mogu�e relacije ekvivalencije nad qetvoroqlanim skupom S = {1, 2, 3, 4}. Koliko ih ukupno
ima?

5. Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: µ/08
13. septembar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Ure�eno poǉe realnih brojeva.
Zadatak: Odrediti

inf
{

1
n
| n ∈ N

}
.

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula.
Zadatak: Koriste�i Tejlorovu formulu razlo�iti polinom

P (x) = 2x4 − 5x3 − 3x2 + 8x + 4

po stepenima binoma x− 2.

3. Teorijsko pitaǌe: Prost interesni raqun.
Zadatak: Cena hleba je uve�ana za 150%. Da bi koxtao isto kao i pre poskupǉeǌa, za koliko procenata
treba umaǌiti novu cenu?

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral ∫

21x2 − 80x + 48
x3 − 6x2 + 8x

.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: χ/08
13. septembar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Realne funkcije (osnovne osobine).

Zadatak: Ispitati monotonost i konveksnost funkcije

f(x) = x2 + 1,

koriste�i definiciju.

2. Teorijsko pitaǌe: Monotonost realnih funkcija (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti intervale monotonosti funkcije

f(x) =
ex − e−x

ex + e−x
.

3. Teorijsko pitaǌe: Slo�en interesni raqun.
Zadatak: Odrediti interesnu stopu pri kojoj kapital uz neprekidno kapitalisaǌe dosti�e istu vrednost na
kraju jedne godine kao pri interesnoj stopi od 8% uz godixǌe kapitalisaǌe.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
294
x

+
252
y

.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: θ/06
13. septembar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema.
Zadatak: Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih
jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
ax + (a− 4)y + z = 4
3x + 2y − z = 1.

2. Teorijsko pitaǌe: Neodre�eni integral.
Zadatak: Izraqunati integral ∫ √

1− x

x4(1 + x)
dx .

3. Teorijsko pitaǌe: Koxijev i Dalamberov kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju reda

+∞∑
n=1

7nn!
nn

.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Ispitati da li su funkcije

f(x) = x2 i g(x) = x3

bijekcije.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: δ/06
13. septembar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realnih funkcija jednog argumenta.

Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

f(x) = ln(x2 − 12x + 37).

2. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta.
Zadatak: Ispitati da li funkcija z(x, y) = ex2+y2

zadovoǉava uslov

z
∂2z

∂x∂y
=

∂z

∂x
· ∂z

∂y
.

3. Teorijsko pitaǌe: Osnovne teoreme diferencijalnog raquna – Rolova, Lagran�ova i Koxijeva teorema
(Rolle, Lagrange, Cauchy).
Zadatak: Pokazati da ako je b > 3, onda jednaqina x3 + 3x2 + bx + 8 = 0 ima samo jedan i to jednostruki realan
koren.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral ∫

sin
√

xdx .

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/01

13. jun 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = xe1/x .

2. Izraqunati integral ∫
dx

x
√

x2 + 1
.

3. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 17y′ + 72y = e8x + 9x.

4. Ispitati da li funkcija

z(x, y) = y
y
x sin

y

x
zadovoǉava uslov x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= yz.

5. Koriste�i nejednakost
| sin x|6 |x|6 | tg x|,

koja va�i za svaki x ∈ (−π
2 , π

2 ), i Lemu o dva policajca, a bez primene Lopitalove teoreme, dokazati da va�i:

lim
x→0

sin x

x
= 1.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/09

13. jun 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2x + 5

x + 1
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy

gde je oblast D unutraxǌost trougla sa temenima A(1, 0), B(3, 3) i C(9,−3).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2y + y − xy2 − 4x

xy
za x 6= 0 ∧ y 6= 0.

4. Odrediti sve matrice X koje su komutativne sa matricom

A =
(

1 0
3 1

)
.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B.Bolzano; A.Cauchy) dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/21

13. jun 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = ex−ex

.

2. Izraqunati povrxinu oiviqenu grafikom funkcije f(x) = ex−ex

i x-osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2y − 3 uz uslov xy2 = 1.

4. Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B.Bolzano; A.Cauchy) dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/22

13. jun 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e−x−e−x

.

2. Izraqunati povrxinu oiviqenu grafikom funkcije f(x) = e−x−e−x

i x-osom.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2y uz uslov 2x + y = 3.

4. Dokazati da za svaki x > 1 va�i

2 arctg x + arcsin
2x

x2 + 1
= π.

5. Koriste�i Bolcano–Vajerxtrasovu teoremu (B. Bolzano; K.W.T. Weierstrass) dokazati da niz (en), definisan
kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: α/06

17. jun 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost i diferencijabilnost realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) =
√

(x− 7)2

u taqki x = 7.

2. Teorijsko pitaǌe: Nesvojstveni integral.
Zadatak: Izraqunati nesvojstveni integral ∫ e

1

dx

x ln x
.

3. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a i nezavisni doga�aji.
Zadatak: U prvoj kutiji ima b – belih i c crvenih, a u drugoj x – belih i y – crvenih kuglica.
a) Iz prve kutije prebacujemo jednu kuglicu u drugu kutiju, ne obra�aju�i pa�ǌu na ǌenu boju. Nakon toga,
iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja A da je izvuqena kuglica bele boje?
b) Pretpostavǉaju�i da je b>3 i c>3, iz prve kutije prebacujemo tri kuglice u drugu kutiju, ne obra�aju�i
pa�ǌu na ǌihove boje. Posle toga, iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja
B da je izvuqena kuglica bele boje?

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy + x2 + y2 uz uslov x + y = 4.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: β/06

17. jun 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Diferencijalne jednaqine sa razdvojenim promenǉivim.

Zadatak: Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x
√

1 + y2 dx + y
√

1 + x2 dy = 0.

2. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a i nezavisni doga�aji.
Zadatak: Jednu kocku smo obojili, a zatim je isekli na maǌe me�usobno jednake kockice tri puta kra�ih
ivica od polazne. Sluqajno biramo jednu od dobijenih kockica i bacamo je. Odrediti verovatno�u doga�aja
A da je baqena kockica pala na obojenu stranu.

3. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost i diferencijabilnost realnih funkcija jednog argumenta.
Zadatak: Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|

u taqki x = π.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
ax + (a− 4)y + z = 4
3x + 2y − z = 1.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/12

1. februar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 12x + 20

x + 1
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8y − 12 u I kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije

z(x, y) = x2 + y3 − xy − x.

4. Iz kutije u kojoj se nalazi 8 belih i 9 crvenih kuglica jedna kuglica je izgubǉena. Da bismo, na osnovu
eksperimenta, izveli zakǉuqak o boji izgubǉene kuglice, izvukli smo sluqajno odjednom 3 kuglice, i to 1
belu i 2 crvene. Na�i verovatno�u doga�aja B da je izgubǉena kuglica bele boje i doga�aja C da je izgubǉena
kuglica crvene boje.

5. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
(a + 3)x + (a− 3)y + z = 4

3x + 2y − z = 1.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/13

1. februar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 7x + 10

x + 1
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8x− 12 u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (y − x)3 + 1 uz uslov x2 + y2 = 8.

4. Odrediti efektivnu (godixǌu) interesnu stopu koja odgovara nominalnoj godixǌoj stopi od 40% uz
kapitalisaǌe koje je:

a) polugodixǌe; b) tromeseqno; c) neprekidno.

5. Koriste�i Maklorenovu formulu proveriti da li va�i:

ln
1 + x

1− x
≈ 2x +

2
3
x3.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/12

1. februar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x− 2

ln2(x− 2)
.

2. Izraqunati integral ∫
dx

1 + 3
√

x + 1
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 − 2xy − y2 + 2x + 26y.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 5y′ + 6y = e2x + cos 3x.

5. Pokazati da je binarna relacija % zadata kao

x % y
def⇐⇒ x(y2 + 1) 6 y(x2 + 1)

jedno ure�eǌe skupa (1, +∞), ali ne i skupa R.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/04

1. februar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e

1

1−x2
.

2. Izraqunati dvojni integral ∫∫

D

dxdy ,

gde je D unutraxǌost trougla sa temenima A(1, 2), B(2,−1) i C(4, 4).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
252
x

+
294
y

.

4. U kutiji se nalaze dve kocke. Jednoj su tri poǉa oznaqena brojem 1 i tri preostala poǉa brojem 2, dok
su drugoj dva poǉa oznaqena brojem 1, a preostala qetiri poǉa brojem 2. Sluqajno izvlaqimo jednu kocku i
bacamo je. Pojavio se broj 1. Koja je verovatno�a da smo izvukli prvu kocku?

5. Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|

u taqkama x = kπ, k ∈ Z.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 08/05

1. februar 2008.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 2x− 3 3
√

x2 .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy ,

gde je D unutraxǌost paralelograma qije stranice pripadaju pravim y − x = 3, y − x = 6, y + 2x = −12 i
y + 2x = −6.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy +
48
x

+
36
y

.

4. Rexiti sistem linearnih jednaqina

x + 2y + 3z + 4t = 1
2x + 2y − z + 2t = a− 4
3x + a · y − 5z = −5.

u zavisnosti od vrednosti realnog parametra a.

5. U prvoj kutiji je 5 belih i 10 crvenih, a u drugoj 3 bele i 7 crvenih kuglica. Iz druge kutije smo u
prvu prebacili jednu kuglicu, a zatim smo iz prve kutije izvukli jednu kuglicu. Koja je verovatno�a da smo
izvukli belu kuglicu?



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: π/07
6. februar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Linearna zavisnost vrsta (kolona) matrice i rang matrice.
Zadatak: Odrediti broj linearno nezavisnih vrsta matrice

A =




3 2 1 2
−1 2 2 1
4 8 6 6


 .

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta.

Zadatak: Koriste�i Tejlorovu formulu razlo�iti polinom

P (x) = 2x4 − 5x3 − 3x2 + 8x + 4

po stepenima binoma x− 2.

3. Teorijsko pitaǌe: Linearna diferencijalna jednaqina prvog reda.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

2x(x2 + y) dx = dy.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral ∫∫

D

xy dx dy,

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 9 + 8y u IV kvadrantu.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: λ/07
6. februar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost realne funkcije jednog argumenta na zatvorenom intervalu: Bolcano–
Koxijeve i Vajerxtrasove teoreme (B.Bolzano; A.Cauchy; K.W.T.Weierstass).
Zadatak: Dokazati da jednaqina

x− 3 ln x = 0

ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].

2. Teorijsko pitaǌe: Lopitalova teorema.

Zadatak: Izraqunati

lim
x→+∞

(π

2
− arctg x

) 1
x

.

3. Teorijsko pitaǌe: Vezane lokalne ekstremne vrednosti realne funkcije sa dva argumenta.
Zadatak: Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2xy + y2 − 1 uz uslov y − x = −6.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral ∫

2x2 + 3x− 4
x3 − 2x2 + x− 2

dx.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: ζ/08
7. februar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Opxti Koxijev kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

2. Teorijsko pitaǌe: Rolova, Lagran�ova i Koxijeva teorema.

Zadatak: Pokazati da jednaqina
x5 + 10x− 12 = 0

ima jedno i samo jedno realno rexeǌe.

3. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Da bi pronaxao jednu kǌigu, student ima nameru da obi�e tri biblioteke. Za svaku od biblioteka
je jednako verovatno da nema, odnosno da ima tu kǌigu u svom kǌi�nom fondu, a tako�e, ako biblioteka ima
kǌigu, verovatno�a da je ta kǌiga slobodna jednaka je verovatno�i da je ista zauzeta. Kolika je verovatno�a
da �e student dobiti tra�enu kǌigu?

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 6xy + (4x + 3y)(47− x− y).

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: σ/08
9. februar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Lema o dva policajca u teoriji nizova i u teoriji realnih funkcija jednog argumenta.

Zadatak: Odrediti graniqnu vrednost niza:

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

2. Teorijsko pitaǌe: Odre�eni integral (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti po definiciji vrednost odre�enog integrala

∫ 4

−1

(1 + x) dx.

3. Teorijsko pitaǌe: Bernulijeva diferencijalna jednaqina.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

y′ + 1
2xy3 = 1

2y.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Ispitati da li funkcija z(x, y) =

x

y
ex/y zadovoǉava uslov

x
∂z

∂x
+ y

∂z

∂y
= 0.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: ξ/08
9. februar 2008.

1. Teorijsko pitaǌe: Matrice (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Odrediti sve matrice koje su komutativne sa matricom

A =
(

1 2
0 2

)
.

2. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta (Taylor, Maclau-
rin).
Zadatak: Razviti polinom

P (x) = x4 − x3 + x2 − 1

po stepenima od x− 2.

3. Teorijsko pitaǌe: Homogena diferencijalna jednaqina prvog reda.
Zadatak: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

y′x + y ln x = y + y ln y.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (y − x)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 8.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/16
21. septembar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 2−
√

x2 + x− 2 .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dx dy,

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8y − 12 u II kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 18.

4. Funkciju
z = (2x− 3y)e2−x

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke M(2,−1).

5. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina

k · x + 5y + 13z = 0
−x + 7y + 5z = 0
2x + 6y + (k + 6)z = 0.

u zavisnosti od realnog parametra k.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/18
21. septembar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 1−
√

x2 + 3x + 2 .

2. Izraqunati integral ∫
2x2 + 3x− 4

x3 − 2x2 + x− 2
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (y − x)3 + 1 uz uslov x2 + y2 = 18.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 2y′ = ex cos 3x.

5. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina

x + 2y − a · z = 1
a · x + 2y − z = 2

x + z = 3

u zavisnosti od realnog parametra a.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/19
21. septembar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x− 2−
√

x2 − 5x + 6 .

2. Izraqunati integral ∫
arcsin2 xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
x2y + y − xy2 − 4x

xy
za x 6= 0 ∧ y 6= 0.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′ − y = 2x2√y .

5. Rexiti matriqnu jednaqinu AX = B ako je

A =




2 1 −1
3 0 −1
0 −2 1


 i B =



−1 0 −1
−3 −1 −2
−1 0 1


 .



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/10
4. septembar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 1−
√

x2 + x .

2. Izraqunati integral ∫
e5x cos 6xdx.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije

z(x, y) = x3 − 6xy + y2 + 16.

4. Iz kutije u kojoj se nalazi 8 belih i 9 crvenih kuglica izvlaqimo 2 kuglice. Odrediti verovatno�u
doga�aja A da, izvlaqe�i kuglice odjednom, izvuqemo 2 bele kuglice; doga�aja B da, izvlaqe�i kuglice
odjednom, izvuqemo 2 kuglice razliqitih boja; kao i doga�aja C da, izvlaqe�i kuglice jednu za drugom, bez
vra�aǌa, izvuqemo drugu kuglicu bele boje.

5. Koriste�i Tejlorovu formulu razlo�iti polinom

P (x) = 2x4 − 5x3 − 3x2 + 8x + 4

po stepenima binoma x− 2.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/15
4. septembar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 2−
√

x2 + x + 1 .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dx dy ,

gde je D oblast ograniqena lukom krive x2 + y2 = 8x− 12 u I kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)3 + 1 uz uslov x2 + y2 = 18.

4. Iz kutije u kojoj se nalazi 7 belih, 8 crvenih i 9 zelenih kuglica izvuqene su odjednom 2 kuglice.
Ispostavilo se da su te 2 kuglice razliqitih boja. Na�i verovatno�u doga�aja A da je jedna od ǌih bela i
jedna crvena i doga�aja B da je jedna od ǌih bela.

5. Koriste�i Lemu o 2 policajca odrediti graniqnu vrednost niza

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/09
4. septembar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 1−
√

x2 + 3x− 4 .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

(x + 2y) dx dy ,

gde je D oblast ograniqena krivama y = x2 i x = y2.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3x + y uz uslov 9x2 + y2 = 18.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + 16y = sin 4x + 4x.

5. Koriste�i Rolovu teoremu (Rolle) odrediti broj realnih korena jednaqine f ′(x) = 0 i interval u kojem se
ti koreni nalaze, ukoliko je

f(x) = x(x− 1)(x− 3)(x + 1)(x + 4).

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/11
4. septembar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = x + 1−
√

x2 − x .

2. Izraqunati integral ∫
21x2 − 94x + 72
x3 − 7x2 + 12x

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x3 + 3xy2 − 15x− 12y.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + 9y = sin 3x + 3x.

5. Koriste�i Prvu Bolcano–Koxijevu teoremu (B. Bolzano; A. Cauchy) dokazati da jednaqina x− 3 lnx = 0 ima
bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: γ/06
8. septembar 2007.

1. Teorijsko pitaǌe: Neodre�eni integral.
Zadatak: Izraqunati integral ∫

x +
√

x + 3
√

x2

x(1 + 3
√

x)
dx.

2. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta.

Zadatak: Ispitati da li funkcija z(x, y) = arctg
x

y
zadovoǉava uslov

x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= 0.

3. Teorijsko pitaǌe: Nehomogena diferencijalna jednaqina drugog reda sa konstantnim koeficijentima.
Zadatak: Postaviti diferencijalnu jednaqinu qije �e opxte rexeǌe glasiti

y = C1e
2x + C2e

−2x + x2.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina

2x − 2y + 3z = 2
(a + 3)x + (a− 3)y + z = 4

3x + 2y − z = 1.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: ε/06
8. septembar 2007.

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker-Kapelijeva teorema.
Zadatak: Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih
jednaqina

2x + y = 0
−x + y + 2z = 1
ax + 2ay + 2z = 1.

2. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta.

Zadatak: Ispitati da li funkcija z(x, y) =
1

x2 + y2
zadovoǉava uslov

y
∂2z

∂y2
=

∂z

∂y
+

y2

x
· ∂2z

∂x∂y
.

3. Teorijsko pitaǌe: Dvojni integral.
Zadatak: Promeniti poredak integracije u integralu

∫ 2

1

dy

∫ ey

ln y
dx.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral ∫

arctg
√

xdx.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/07

18. januar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x− 1

ln2(x− 1)
.

2. Izraqunati integral ∫
21x2 − 80x + 48
x3 − 6x2 + 8x

dx.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije

z(x, y) = x2y uz uslov 2x + y = 3.

4. Pokazati da je binarna relacija % zadata kao

x % y
def⇐⇒ x(y2 + 1) 6 y(x2 + 1)

jedno ure�eǌe skupa (1, +∞), ali ne i skupa R.

5. Gausovom metodom rexiti sistem jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 3z = 6

x + 2y − 2z = 0
.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/09

18. januar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x + 1

ln2(x + 1)
.

2. Izraqunati integral ∫
sin 2x e3x dx .

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Ispitati da li funkcija z =
1

x2 + y2
zadovoǉava uslov

y
∂2z

∂y2
=

∂z

∂y
+

y2

x

∂2z

∂x∂y
.

5. Odrediti sve matrice koje su komutativne sa matricom

A =
(

1 2
0 2

)
.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/01

18. januar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 4x + 5

x + 2
.

2. Izraqunati integral ∫
1

1 + sin x + cos x
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 4x + y uz uslov 16x2 + y2 = 32.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ + y′ − 12y = e3x − 4x.

5. Proveriti da li funkcija f(x) =
√

x− 1 zadovoǉava uslove teoreme Lagran�a na intervalu [2, 6]?
Ukoliko zadovoǉava, odrediti odgovaraju�u vrednost za ξ.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 07/05

18. januar 2007.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 2x + 1−
√

3x2 + 2x .

2. Izraqunati integral ∫
ex + 1

e2x − ex + 1
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2x + 3y uz uslov 4x2 + 9y2 = 72.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 16y = e4x + 4x.

5. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y
def
⇐⇒ x2y + y = xy2 + x

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije brojeva
7 i 2

7 .



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: ζ/06
24. januar 2007.

1. Teorijsko pitaǌe: Uslovni ekstremi realne funkcije dva argumenta.
Zadatak: Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 2xy + y2 uz uslov y + 3 = x.

2. Teorijsko pitaǌe: Linearne diferencijalne jednaqine drugog reda sa konstantnim koeficijentima.
Zadatak: Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

y′′ − 17y′ + 72y = e8x + 9x.

3. Teorijsko pitaǌe: Relacije i funkcije.
Zadatak: Ispitati da li su funkcije f(x) = x2 i g(x) = x3 bijekcije.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i:

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral ∫

x2 arctg xdx.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: η/07
25. januar 2007.

1. Teorijsko pitaǌe: Aritmetiqke osobine konvergentnih nizova.
Zadatak: Izraqunati

lim
n→∞

(
1
2

+
1
22

+
1
23

+ . . . +
1
2n

)
.

2. Teorijsko pitaǌe: Geometrijska interpretacija prvog izvoda.
Zadatak: Odrediti jednaqine tangente i normale krive y = x3 + 2x2− 1 u ǌenoj preseqnoj taqki sa parabolom
y = 2x2.

3. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije dva argumenta.
Zadatak: Aproksimirati funkciju z(x, y) = e3x arctg 2y Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

Ukoliko niste obezbedili 51 poen, neophodan za prelaznu ocenu, pokuxajte da rexite slede�i:

REZERVNI ZADATAK:
Rexiti diferencijalnu jednaqinu:

(x3 − 2x2 + x− 2)y′ = 2x2y + 3xy − 4y.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 111
21. oktobar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = 3
√

3x− x3 .

2. Izraqunati integral: ∫
(x + 1)3

x2 + 2x− 3
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19y + 20x− x2 − xy − y2 + 2.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 5y′ + 6y = e2x + cos 3x.

5. Pokazati da je binarna relacija % zadata kao

x % y akko x(y2 + 1) 6 y(x2 + 1)

jedno ure�eǌe skupa (1, +∞), ali ne i skupa R.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema.
Zadatak: Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih
jednaqina:

2x + y = 0
−x + y + 2z = 1
ax + 2ay + 2z = 1

.

2. Teorijsko pitaǌe: Nesvojstveni integral.
Zadatak: Izraqunati nesvojstveni integral ∫ e

1

dx

x ln x
.

3. Teorijsko pitaǌe: Opxti Koxijev kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.

REZERVNO PITAǋE:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy + x2 + 2y uz uslov x− y = 8.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 222
21. oktobar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = (x− 3) ln2(x− 3).

2. Izraqunati nesvojstveni integral ∫ 1

0

dx

(2− x)
√

1− x
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19x + 20y − x2 − xy − y2 + 2.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 4y′ + 3y = sin 3x + e3x.

5. Ako je abc 6= 0, zavisno od ostalih vrednosti realnih parametara a, b i c diskutovati i rexiti sistem
linearnih algebarskih jednaqina:

ay + bx = c
cx + az = b
bz + cy = a.

Usmeni ispit iz matematike

1. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost i diferencijabilnost realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) =
√

(x− 7)2

u taqki x = 7.

2. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta.
Zadatak: Ispitati da li funkcija

z(x, y) = y
y
x sin

y

x
zadovoǉava uslov x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= yz.

3. Teorijsko pitaǌe: Relacije i funkcije.
Zadatak: Ispitati da li su funkcije f(x) = x2 i g(x) = x3 bijekcije.

REZERVNO PITAǋE:
Izraqunati integral ∫

arctg
√

x dx.



Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 09/2001
26. septembar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
ex − e−x

ex + e−x
.

2. Izraqunati integral ∫
x3 + 1

x3 − 5x2 + 6x
dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ + 17y′ + 72y = e−9x − 8x.

4. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) =
xy

x + y
uz uslov 8x2 + 8y2 = x2y2.

5. Teorijsko pitaǌe: Realne funkcije sa dva argumenta (definicija i osnovne osobine).
Primer: Odrediti i skicirati oblast definisanosti funkcije

f(x, y) = arcsin(x2 + y2 − 2x− 3).

Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 10/2001
26. septembar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = (x− 3) ln2(x− 3).

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost kruga x2 + y2 6 1.

3. Proveriti aproksimativnu formulu

ln
1 + x

1− x
≈ 2x +

2
3

x3.

4. Odrediti sve matrice X koje su komutativne sa matricom

A =
(

1 0
3 1

)
.

5. Teorijsko pitaǌe: Nesvojstveni integral (definicija i osnovne osobine).
Primer: Odrediti povrxinu ograniqenu x-osom i lukom krive

f(x) =
1

x2 + 1
.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/03
26. septembar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = 3
√

3x− x3 .

2. Izraqunati nesvojstveni integral ∫ 1

0

dx

(2− x)
√

1− x
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 19x + 20y − x2 − xy − y2 + 2.

4. Rexiti sistem linearnih jednaqina

x + 2y + 3z + 4t = 1
2x + 2y − z + 2t = a− 4
3x + ay − 5z = −5

u zavisnosti od vrednosti realnog parametra a.

5. Funkciju y = arctg 2x aproksimirati Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/04
26. septembar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = xe−x2
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

(x + 2y) dxdy

ako je oblast D ograniqena krivama y = x2 i x = y2.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 + xy + y2 − 19x− 20y + 1.

4. Ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=1

ln
(

n + 1
n

)
.

5. Rexiti diferencijalnu jednaqinu y′′ − 4y′ + 3y = (1− x)e2x + x.



Usmeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 32/03
29. septembar 2006.

1. Na�i inverznu matricu matrice

A =




1 −2 1
−1 3 −1
1 1 −2


 .

2. Izraqunati integral ∫
dx

x4 + x3 + x2
.

3. Teorijsko pitaǌe: Linearne diferencijalne jednaqine drugog reda sa konstantnim koeficijentima.
Primer: Rexiti diferencijalnu jednaqinu

y′′ − y = 3e2x cosx.

REZERVNO PITAǋE:
Ispitati konvergenciju reda

∞∑
n=1

n

n2 + 1
.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: σ

29. septembar 2006.

1. Teorijsko pitaǌe: Homogena diferencijalna jednaqina prvog reda.
Zadatak: Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

xy′ = y + x
(
1 + e−

y
x

)
.

2. Teorijsko pitaǌe: Lokalni ekstremi realnih funkcija dva argumenta.
Zadatak: Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 − 2xy − y2 + 2x + 26y.

3. Teorijsko pitaǌe: Neprekidne funkcije (definicija i osnovne osobine).
Zadatak: Ispitati neprekidnost funkcije

f(x) =

{
sin 3x

2x , x 6= 0
2
3 , x = 0

.

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti jednaqine tangente i normale krive

x = ln(t2 + 1) + 2t + 1
y = t3 + 3t + 2

za vrednost parametra t = 0.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 05/25
5. septembar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
√

1− e−x.

2. Izraqunati integral ∫
x3 + 1

x3 − 5x2 + 6x
dx.

3. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ − 2y′ − 3y = ex cos 2x.

4. Funkciju
z(x, y) = (2x− 3y)e2−x

aproksimirati Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke M(2,−1).

5. Teorijsko pitaǌe: Rang matrice (definicija i osnovne osobine).
Primer: Odrediti rang matrice A u zavisnosti od realnog parametra a ako je

A =




1 −1 2
2 −2 3
−1 1 a


 .

Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 04/21
5. septembar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) = e1/x − x.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost paralelograma qije stranice pripadaju pravim:

y − x = 3, y − x = 6, y + 2x = −12 i y + 2x = −6.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 − y2 − 2xy + 2x + 30y.

4. Iz kutije u kojoj se nalazi 6 crvenih i 8 plavih kuglica na sluqajan naqin izvlaqimo 3 kuglice odjednom.
Kolike su verovatno�e doga�aja: A – da izvuqemo sve 3 kuglice iste boje i B – da izvuqemo 3 kuglice plave
boje?

5. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema (Kronecker, Capelli).
Primer: Odrediti parametar a tako da sistem

2x − y + z + u = 1
x + 2y − z + 4u = 2
x + 7y − 4z + 11u = a

ima rexeǌe.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/24
5. septembar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
√

1− e−x.

2. Izraqunati integral ∫
x ln

x + 1
x− 1

dx.

3. Ispitati da li funkcija z(x, y) = x arctg(x2 − y2) zadovoǉava uslov

1
yz

(
xy

∂z

∂x
+ x2 ∂z

∂y

)
= 1.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ + 2y′ − 3y = x2 − e−x.

5. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = 3x + y uz uslov 9x2 + y2 = 18.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 04/22
5. septembar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije

f(x) =
x2 + 2

ex2 .

2. Izraqunati integral ∫∫

D

xy dxdy

gde je oblast D ograniqena lukom krive x2 + y2 + 5 = 6x u IV kvadrantu.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije

z(x, y) =
xy

4
+ 2 uz uslov x− 2y = 4.

4. Jednu kocku smo obojili, a zatim je isekli na maǌe me�usobno jednake kockice tri puta kra�ih ivica od
polazne. Sluqajno biramo jednu od dobijenih kockica i bacamo je. Odrediti verovatno�u doga�aja A da je
baqena kockica pala na obojenu stranu.

5. Postaviti diferencijalnu jednaqinu qije �e opxte rexeǌe glasiti:

y = C1 sin 2x + C2 cos 2x.



Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 05/19
10. jun 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x− 2

ln2(x− 2)
.

2. Izraqunati integral: ∫
e3x sin 4xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = x2 + xy + y2 − 19x− 20y + 1.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu:
y′′ − 4y′ + 4y = (1− x)e2x.

5. Teorijsko pitaǌe: Aritmetiqke osobine konvergentnih nizova (graniqna vrednost zbira, proizvoda,. . . ,
Lema o 2 policajca,. . . ).
Primer: Ispitati konvergenciju niza:

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 04/19
10. jun 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
2x2

2x + 1
e

1
x .

2. Izraqunati povrxinu ograniqenu lukom krive

(x− 3)2

x2 − 10x + 16

i x-osom na intervalu [3, 4].

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) =
xy

2
+ (47− x− y) ·

(x

3
+

y

4

)
.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − ay + 3z = 4
3x − 2ay + 2z = 3a
7x − 4ay + 8z = 11

.

5. Teorijsko pitaǌe: Osnovne teoreme diferencijalnog raquna – Rolova, Lagran�ova i Koxijeva teorema
(Rolle, Lagrange, Cauchy).
Primer: Pokazati da ako je b > 3, onda jednaqina x3 + 3x2 + bx + 8 = 0 ima samo jedan i to jednostruki realan
koren.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/01

10. jun 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
1

ex − 1
.

2. Izraqunati integral: ∫
21x2 − 94x + 72
x3 − 7x2 + 12x

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = (x− y)4 uz uslov x2 + y2 = 2.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

x + xy + y′(y + xy) = 0.

5. Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌenog priraxtaja, izraqu-
nati pribli�nu vrednost za sin 28◦.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/02

10. jun 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = ln2 x− 4 ln x + 4.

2. Izraqunati integral: ∫
arcsin2 xdx.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije:

z(x, y) = x2 + xy + y2 − 19x− 20y + 2.

4. Iz kutije u kojoj se nalaze 4 bele, 6 plavih i 8 zelenih kuglica, sluqajno izvlaqimo 3 kuglice. Odrediti
verovatno�u doga�aja A – da izvuqemo sve 3 kuglice iste boje i B – da izvuqemo 3 kuglice razliqitih boja.

5. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 7y′ + 12y = 3x + e4x.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: η/06

14. jun 2006.

1. Teorijsko pitaǌe: Neodre�eni integral.
Zadatak: Izraqunati integral: ∫

arctg
√

xdx.

2. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta.
Zadatak: Ispitati da li funkcija z(x, y) = y

y
x sin y

x zadovoǉava uslov

x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= yz.

3. Teorijsko pitaǌe: Opxti Koxijev (Cauchy) kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijskog reda.
REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = xy + x2 + 2y uz uslov x− y = 8.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: δ/06

15. jun 2006.

1. Teorijsko pitaǌe: Konveksnost realnih funkcija jednog argumenta.
Zadatak: Odrediti intervale konveksnosti funkcije

f(x) = ln(x2 − 12x + 37).

2. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta.
Zadatak: Ispitati da li funkcija z(x, y) = ex2+y2

zadovoǉava uslov

z
∂2z

∂x∂y
=

∂z

∂x
· ∂z

∂y
.

3. Teorijsko pitaǌe: Osnovne teoreme diferencijalnog raquna – Rolova, Lagran�ova i Koxijeva teorema
(Rolle, Lagrange, Cauchy).
Zadatak: Pokazati da ako je b > 3, onda jednaqina x3 + 3x2 + bx + 8 = 0 ima samo jedan i to jednostruki realan
koren.
REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral: ∫

sin
√

xdx.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/19

1. februar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x− 2

ln2(x− 2)
.

2. Izraqunati integral: ∫
ex sin 4xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = x + 4y uz uslov x2 + 16y2 = 32.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

x + xy + y′(y + xy) = 0.

5. Dokazati da niz {en}, definisan sa

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N),

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/23

1. februar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = ln2 x− 4 ln x + 4.

2. Izraqunati integral: ∫
x arctg xdx.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije:

z(x, y) = 19y + 20x− x2 − xy − y2 + 2.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu:
y′′ + 2y′ + y = (1 + x)e−x.

5. Odrediti inverznu matricu A−1 matrice

A =




3 −4 5
2 −3 1
3 −5 −1


 .



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/17

1. februar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x + 1

ln2(x + 1)
.

2. Izraqunati integral: ∫
arcsin2 xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 2.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu XA = AB ako je

A =




1 3 0
0 2 1
1 0 −1


 i B =




28 40 −7
−9 −11 3
27 22 −15


 .

5. Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌegovog priraxtaja, izraqu-
nati pribli�nu vrednost za sin 28◦.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/22

1. februar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = (x− 1)e1/(x−3) .

2. Izraqunati integral: ∫
2x arctg x2

1 + x4
dx.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije:

z(x, y) = x2 + xy + y2 − 19x− 20y + 1.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu:
y′′ − 4y′ + 3y = e2x + 3x.

5. Odrediti rang matrice A u zavisnosti od realnog parametra a ako je

A =




1 −1 2
2 −2 3
−1 1 a


 .



Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 04/20
1. februar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = ln2 x− 4 ln x + 4.

2. Izraqunati integral: ∫
e3x sin 2xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = −x2 + y2 − 2xy + 30x + 2y − 1.

4. Odrediti jednaqine tangente i normale krive

x = ln(t2 + 1) + 2t + 1
y = t3 + 3t + 2

za vrednost parametra t = 0.

5. Teorijsko pitaǌe: Slo�en interesni raqun.
Primer: Na koliko naraste ulog od 25 000 dinara za tri godine, ako je interesna stopa 6% (pa)d i kapital-
isaǌe godixǌe?

Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 05/12
1. februar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x− 2

ln2(x− 2)
.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla sa temenima A(−2, 0), B(1,−2), C(2, 0), D(1, 2).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = x2 − 2xy − y2 + 2x + 26y.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ + 16y = 2e4x + 3 cos 4x.

5. Teorijsko pitaǌe: Inverzna matrica.
Primer: Pokazati da za bilo koje regularne matrice A i B va�i

(AB)−1 = B−1A−1.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: ε/06
7. februar 2006.

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema.
Zadatak: Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih
jednaqina:

2x + y = 0
−x + y + 2z = 1
ax + 2ay + 2z = 1

.

2. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta.
Zadatak: Ispitati da li funkcija

z(x, y) =
1

x2 + y2
zadovoǉava uslov y

∂2z

∂y2
=

∂z

∂y
+

y2

x

∂2z

∂x∂y
.

3. Teorijsko pitaǌe: Dvojni integral.
Zadatak: Promeniti poredak integracije u integralu

∫ 2

1

dy

∫ ey

ln y

dx.

REZERVNI ZADATAK:
Izraqunati integral ∫

arctg
√

xdx.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: ω/06
7. februar 2006.

1. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula za realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Aproksimirati funkciju f(x) =

√
1 + x polinomom qetvrtog stepena u okolini taqke x = 0.

2. Teorijsko pitaǌe: Uslovni ekstremi realne funkcije dva argumenta.
Zadatak: Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x + 2y uz uslov x2 + 4y2 = 8.

3. Teorijsko pitaǌe: Lema o dva policajca u teoriji nizova i u teoriji realnih funkcija jednog argumenta.
Zadatak: Odrediti graniqnu vrednost niza:

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti sve mogu�e relacije ekvivalencije nad qetvoroqlanim skupom S = {1, 2, 3, 4}. Koliko ih ukupno ima?

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: β/06
8. februar 2006.

1. Teorijsko pitaǌe: Diferencijalne jednaqine sa razdvojenim promenǉivim.
Zadatak: Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x
√

1 + y2 dx + y
√

1 + x2 dy = 0.

2. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a i nezavisni doga�aji.
Zadatak: Jednu kocku smo obojili, a zatim je isekli na maǌe me�usobno jednake kockice tri puta kra�ih
ivica od polazne. Sluqajno biramo jednu od dobijenih kockica i bacamo je. Odrediti verovatno�u doga�aja
A da je baqena kockica pala na obojenu stranu.

3. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost i diferencijabilnost realnih funkcija.
Zadatak: Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|

u t. x = π.
REZERVNI ZADATAK:
Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
ax + (a− 4)y + z = 4
3x + 2y − z = 1

.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 05/20
8. februar 2006.

1. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 18.

2. Izraqunati nesvojstveni integral ∫ 1

0

dx

(2− x)
√

1− x
.

3. Teorijsko pitaǌe: Lema o dva policajca u teoriji nizova i u teoriji realnih funkcija jednog argumenta.
Primer: Odrediti graniqnu vrednost niza:

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

REZERVNO PITAǋE:
Rexiti matriqnu jednaqinu AX = B, ako je

A =




2 1 −1
3 0 −1
0 −2 1


 i B =



−1 0 −1
−3 −1 −2
−1 0 1


 .



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/13

15. januar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
(x + 3)2

ln(x + 3)
.

2. Izraqunati nesvojstveni integral: ∫ e

1

dx

x 3
√

ln x
.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije:

z(x, y) = x2 − 2xy − y2 + 26x + 2y.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ + 16y = 2e4x + 3 cos 4x.

5. Da bi pronaxao jednu kǌigu, student ima nameru da obi�e tri biblioteke. Za svaku od biblioteka je
jednako verovatno da nema, odnosno da ima tu kǌigu u svom kǌi�nom fondu, a tako�e, ako biblioteka ima
kǌigu, verovatno�a da je ta kǌiga slobodna jednaka je verovatno�i da je ista zauzeta. Kolika je verovatno�a
da �e student dobiti tra�enu kǌigu?

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/15

15. januar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = x(ln2 x− ln x2).

2. Izraqunati integral: ∫
dx

x5 − x2
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 2x + 3y uz uslov 4x2 + 9y2 = 72.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu:

AX = X + A, gde je A =




2 1 0
0 2 1
−1 −1 2


 .

5. Dokazati nejednaqinu:
| sin a− sin b|6 |a− b|.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/14

15. januar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x + 3

ln2(x + 3)
.

2. Izraqunati integral: ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla qije su stranice odre�ene pravim linijama

x = y, 2x− y = 0, x− y = 4 i 2x− y = 4.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 2x + y uz uslov 4x2 + y2 = 8.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ + 2y′ − 3y = x2 − e−x.

5. Ispitati konvergenciju redova:

a)
+∞∑
n=1

1
n2

; b)
+∞∑
n=1

1
n3

.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/16

15. januar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
√

1− e−x .

2. Izraqunati integral: ∫
sin
√

xdx.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije:

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina:

x + 2y − az = 1
ax + 2y − z = 2
x + z = 3

u zavisnosti od realnog parametra a.

5. Dokazati da jednaqina
x− 3 ln x = 0

ima bar jedno rexeǌe na intervalu [1, e].



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/20

15. januar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x + 3

ln2(x + 3)
.

2. Izraqunati integral: ∫
arcsinx dx.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije:

z(x, y) = x2 + xy + y2 − 19x− 20y + 1.

4. Odrediti sve mogu�e relacije ekvivalencije nad qetvoroqlanim skupom S = {1, 2, 3, 4}. Koliko ih ukupno
ima?

5. Odrediti broj linearno nezavisnih vrsta matrice

A =




3 2 1 2
−1 2 2 1
4 8 6 6


 .

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 06/21

15. januar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
(x− 2)2

ln(x− 2)
.

2. Izraqunati integral: ∫
e5x cos 6xdx.

3. Odrediti lokalne ekstreme funkcije:

z(x, y) = 19x + 20y − x2 − xy − y2 + 2.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina:

x − y − 2z = 0
3x + 2y − z = 0
4x + y − 3z = 0
2x + 3y + az = 0

u zavisnosti od realnog parametra a.

5. Odrediti asimptote funkcije:

f(x) =
x2 − 2x− 8

(x− 3)2
.



Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 04/15
15. januar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = x + 1−
√

x2 + x .

2. Izraqunati integral: ∫
21x2 − 94x + 72
x3 − 7x2 + 12x

dx.

3. Ako je abc 6= 0, zavisno od ostalih vrednosti realnih parametara a, b i c diskutovati i rexiti sistem
linearnih algebarskih jednaqina

ay + bx = c
cx + az = b
bz + cy = a.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 4y′ + 3y = sin 3x + e3x.

5. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost i diferencijabilnost realnih funkcija sa jednim argumentom.
Primer: Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) = | sin x|
u taqki x = π.

Pismeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 05/14
15. januar 2006.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
(x + 3)2

ln(x + 3)
.

2. Izraqunati nesvojstveni integral: ∫ e

1

dx

x 3
√

ln x
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 2x + y uz uslov 4x2 + y2 = 8.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 3y′ + 2y = e2x + cos x.

5. Teorijsko pitaǌe: Konvergenciju redova sa pozitivnim qlanovima.
Primer: Ispitati konvergenciju redova

a)
+∞∑
n=1

1
n2

; b)
+∞∑
n=1

1
n3

.



Usmeni ispit iz matematike
(starije generacije)

Oznaka zadatka: 05/24
20. januar 2006.

1. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 8.

2. Rexiti diferencijalnu jednaqinu:
y′ + y2 = 0.

3. Teorijsko pitaǌe: Relacija ekvivalencije i relacija poretka.
Primer: Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y ⇔ (x2 − y2)(x2y2 − 1) = 0

jedna relacija ekvivalencije na skupu realnih brojeva. Ukoliko jeste, odrediti klase ekvivalencije [0], [1]
i [2].

REZERVNO PITAǋE:
Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina

ax + (a− 3)y + z = 0
−x + ay − z = 0
ax − 4y + az = 0

u zavisnosti od realnog parametra a.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: γ/06

21. januar 2006.

1. Teorijsko pitaǌe: Neodre�eni integral.
Zadatak: Izraqunati integral ∫

x +
√

x + 3
√

x2

x(1 + 3
√

x)
dx.

2. Teorijsko pitaǌe: Parcijalni izvodi realnih funkcija dva argumenta.
Zadatak: Ispitati da li funkcija

z(x, y) = arctg
x

y
zadovoǉava uslov x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= 0.

3. Teorijsko pitaǌe: Nehomogena diferencijalna jednaqina drugog reda sa konstantnim koeficijentima.
Zadatak: Postaviti diferencijalnu jednaqinu qije �e opxte rexeǌe glasiti

y(x) = C1e
2x + C2e

−2x + x2.

REZERVNI ZADATAK:
Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
(a + 3)x + (a− 3)y + z = 4

3x + 2y − z = 1
.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: α/06

22. januar 2006.

1. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost i diferencijabilnost realne funkcije jednog argumenta.
Zadatak: Ispitati neprekidnost i diferencijabilnost funkcije

f(x) =
√

(x− 7)2

u taqki x = 7.

2. Teorijsko pitaǌe: Nesvojstveni integral.
Zadatak: Izraqunati nesvojstveni integral ∫ e

1

dx

x ln x
.

3. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a i nezavisni doga�aji.
Zadatak: U prvoj kutiji ima b – belih i c crvenih, a u drugoj x – belih i y – crvenih kuglica.
a) Iz prve kutije prebacujemo jednu kuglicu u drugu kutiju, ne obra�aju�i pa�ǌu na ǌenu boju. Nakon toga,
iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja A da je izvuqena kuglica bele boje?
b) Pretpostavǉaju�i da je b>3 i c>3, iz prve kutije prebacujemo tri kuglice u drugu kutiju, ne obra�aju�i
pa�ǌu na ǌihove boje. Posle toga, iz druge kutije izvlaqimo jednu kuglicu. Kolika je verovatno�a doga�aja
B da je izvuqena kuglica bele boje?

REZERVNI ZADATAK:
Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = xy + x2 + y2 uz uslov x + y = 4.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.

Usmeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: θ/06
22. januar 2006.

1. Teorijsko pitaǌe: Kroneker–Kapelijeva teorema.
Zadatak: Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih
jednaqina:

2x − 2y + 3z = 2
ax + (a− 4)y + z = 4
3x + 2y − z = 1

.

2. Teorijsko pitaǌe: Neodre�eni integral.
Zadatak: Izraqunati integral ∫ √

1− x

x4(1 + x)
dx.

3. Teorijsko pitaǌe: Koxijev i Dalamberov kriterijum konvergencije redova.
Zadatak: Ispitati konvergenciju reda

∞∑
n=1

7n · n!
nn

.

REZERVNI ZADATAK:
Ispitati da li su funkcije f(x) = x2 i g(x) = x3 bijekcije.

Svaki zadatak (i rezervni zadatak) nosi 20 poena, dok svako teorijsko pitaǌe nosi 33.33 poena.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: I
22. oktobar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = xe−x2
.

2. Izraqunati integral: ∫
arcsinx dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu XA = B ako je

A =




4 3 5
1 1 2
−1 0 −1


 i B =

(−1 1 0
11 13 18

)
.

5. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost realne funkcije jednog argumenta na zatvorenom intervalu (Bolcano–
Koxijeve teoreme (B. Bolzano; A. Cauchy) i Vajerxtrasove teoreme (K.W.T. Weierstrass)).
Primer: Dokazati da jednaqina x− 3 ln x = 0 ima bar jedno realno rexeǌe na intervalu [1, e].

Usmeni ispit iz matematike

1. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (y − x)3 + 1

uz uslov x2 + y2 = 18.

2. Izraqunati integral ∫∫

D

(x + 2y) dx dy,

ako je oblast D ograniqena krivama y = x2 i x = y2.

3. Teorijsko pitaǌe: Lema o dva policajca u teoriji nizova i u teoriji realnih funkcija jednog argumenta.
Primer: Odrediti graniqnu vrednost niza:

an =
n

n2 + 1
+

n

n2 + 2
+ . . . +

n

n2 + n
.

REZERVNO PITAǋE:
Rexiti diferencijalnu jednaqinu

y′′ − 2y′ = ex cos 3x.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: II
22. oktobar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = ln2 x− 4 ln x + 4 .

2. Izraqunati integral: ∫
dx

x5 − x2
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = xy(6− x− y).

4. Rexiti matriqnu jednaqinu AX = B ako je

A =




2 1 1
3 0 −1
0 −2 1


 i B =



−1 0 −1
−3 −1 −2
−1 0 1


 .

5. Teorijsko pitaǌe: Osobine nizova (monotonost, ograniqenost, Bolcano–Vajerxtrasova teorema (B. Bolzano;
K.W.T. Weierstrass)).
Primer: Dokazati da niz (en), definisan kao:

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N)

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Usmeni ispit iz matematike

1. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)4 + 1

uz uslov x2 + y2 = 18.

2. Izraqunati nesvojstveni integral ∫ 1

0

dx

(2− x)
√

1− x
.

3. Teorijsko pitaǌe: Homogena diferencijalna jednaqina drugog reda saa konstantnim koeficijentima.
Primer: Postaviti diferencijalnu jednaqinu qije �e opxte rexeǌe glasiti:

y = C1 sin 2x + C2 cos 2x.

REZERVNO PITAǋE:
Ispitati da li funkcija

z(x, y) = arctg
x

y

zadovoǉava uslov

x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= 0.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/09
26. Septembar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x + 1

ln2(x + 1)
.

2. Izraqunati integral: ∫
sin 2xe3x dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Ispitati da li funkcija
z(x, y) = arctg

x

y

zadovoǉava uslov

x2 ∂z

∂x
+ xy

∂z

∂y
= 0.

5. Teorijsko pitaǌe: Realne funkcije (osnovne osobine).
Primer: Ispitati monotonost i konveksnost funkcije f(x) = x2 + 1, koriste�i definiciju.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/20
26. Septembar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
(x− 2)2

ln(x− 2)
.

2. Izraqunati integral: ∫
e5x cos 6xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = x2 + xy + y2 − 19x− 20y + 1.

4. Ispitati diferencijabilnost funkcije

f(x) =
{

2 arctg 1
x2 ako je x 6= 0

π ako je x = 0

u taqki x = 0.

5. Teorijsko pitaǌe: Linearna zavisnost vrsta (kolona) matrice i rang matrice.
Primer: Odrediti broj linearno nezavisnih vrsta matrice

A =




3 2 1 2
−1 2 2 1
4 8 6 6


 .



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/23
26. Septembar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = (x− 1)e
1

x−3 .

2. Izraqunati integral: ∫
2x arctg x2

1 + x4
dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19y + 20x− x2 − xy − y2 + 2.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ + 2y′ + y = (1 + x)e−x.

5. Teorijsko pitaǌe: Inverzna matrica.
Primer: Odrediti A−1 ako je

A =




3 −4 5
2 −3 1
3 −5 −1


 .



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/16

31. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = x(ln2 x− ln x2).

2. Izraqunati integral: ∫
dx

x5 − x2
.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = x + 2e2y − ex − e2y.

4. Rexiti matriqnu jednaqinu XA = AB ako je:

A =




1 3 0
0 2 1
1 0 −1


 i B =




28 40 −7
−9 −11 3
27 22 −15




5. Teorijsko pitaǌe: Diferencijal funkcije (definicija i osnovne osobine).
Primer: Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌenog priraxtaja,
izraqunati pribli�nu vrednost za sin 28◦.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/17

31. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x + 1

ln2(x + 1)
.

2. Izraqunati integral: ∫
arcsin2 xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 2.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina

x + 2y − az = 1
ax + 2y − z = 2
x + z = 3

u zavisnosti od realnog parametra a.

5. Teorijsko pitaǌe: Neprekidnost realne funkcije jednog argumenta na zatvorenom intervalu:
Bolcano–Koxijeve (B. Bolzano; A. Cauchy) i Vajerxtrasove teoreme (K. W. T. Weierstrass).
Primer: Dokazati da jednaqina x− 3 ln x = 0 ima bar jedno rexeǌe na intervalu [1, e].



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/18

31. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
(x + 1)2

ln(x + 1)
.

2. Izraqunati integral: ∫
ex + ex

dx.

3. Ispitati da li funkcija
z(x, y) =

x

y
ex/y

zadovoǉava uslov

x
∂z

∂x
+ y

∂z

∂y
= 0.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x + xy + y′(y + xy) = 0.

5. Teorijsko pitaǌe: Osobine nizova: monotonost, ograniqenost, Bolcano–Vajerxtrasova teorema (B. Bolzano;
K. W. T. Weierstrass).
Primer: Dokazati da niz (en), definisan sa

e1 = 2, en+1 = en +
1

(n + 1)!
(n ∈ N),

ima taqno jednu taqku nagomilavaǌa.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/21

31. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x + 3

ln2(x + 3)
.

2. Izraqunati integral: ∫
arcsinx dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19x + 20y − x2 − xy − y2 + 2.

4. Diskutovati rexeǌa sistema linearnih jednaqina:

x − y − 2z = 0
3x + 2y − z = 0
4x + y − 3z = 0
2x + 3y + az = 0

u zavisnosti od realnog parametra a.

5. Teorijsko pitaǌe: Asimptote funkcija.
Primer: Odrediti asimptote funkcije

f(x) =
x2 − 2x− 8

(x− 3)2
.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/24

31. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
(x + 3)2

ln(x + 3)
.

2. Izraqunati integral: ∫
ln

x + 1
x− 1

dx.

3. Ispitati da li funkcija
z(x, y) = x arctg(x2 − y2)

zadovoǉava uslov
1
yz

(
xy

∂z

∂x
+ x2 ∂z

∂y

)
= 1.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′′ + 2y′ − 3y = x2 − e−x.

5. Teorijsko pitaǌe: Inverzna matrica.
Primer: Odrediti A−1 ako je

A =




2 1 2
3 5 0
0 1 −1


 .

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: ?

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = 2x− 3 3
√

x2.

2. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = xy(6− x− y).

3. Izraqunati integral: ∫
(x + 1)3

x2 + 2x− 3
dx.

4. Ispitati konvergenciju reda
+∞∑
n=1

ln
(

n + 1
n

)
.

5. Teorijsko pitaǌe: Izvod funkcije (definicija i osnovne osobine).
Primer: Ako je

x =
1
t

i y = t2 − 3t + 2

izraqunati y′(1
2 ).



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 04/16

9. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x2 + 8x + 7

x− 1
.

2. Izraqunati integral: ∫
x3ex

2
dx.

3. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

ax + y + z = 1
x + ay + z = a
x + y + az = a2

.

4. Ispitati da li je relacija % definisana kao

x % y ⇔ xy 6 y2

relacija poretka na skupu: a) N prirodnih brojeva; b) Z celih brojeva.

5. Teorijsko pitaǌe: Opxti Koxijev kriterijum konvergencije redova.
Primer: Ispitati konvergenciju harmonijskog i hiperharmonijeskog reda.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 04/17

9. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x2 + 4x + 4

x− 1
.

2. Izraqunati integral: ∫∫

D

dxdy

gde oblast D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla sa temenima A(−2, 0), B(1,−2), C(2, 0) i D(1, 2).

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = (y − x)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 18.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x dy√
1− y2

+
y dx√
1− x2

= 0.

5. Teorijsko pitaǌe: Teorema o bazisnom minoru.
Primer: Odrediti bar dva bazisna minora sistema jednaqina:

x + 2y − z = 8
−2x − 4y + 2z = −16
−x + 2y − z = 8

.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/01

9. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = ln2 x− 4 ln x + 4.

2. Izraqunati integral: ∫
arcsin2 xdx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = (x− y)4 + 1 uz uslov x2 + y2 = 2.

4. Na�i opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine

x + xy + y′(y + xy) = 0.

5. Teorijsko pitaǌe: Diferencijal funkcije jedne promenǉive (definicija i osnovne osobine).
Primer: Koriste�i formulu za pribli�no izra�avaǌe diferencijala funkcije preko ǌegovog priraxtaja,
izraqunati pribli�nu vrednost za sin 28◦.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/02

9. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
1

ex − 1
.

2. Izraqunati integral: ∫∫

D

(x + 2y) dxdy

ako je oblast D ograniqena krivama y = x2 i x = y2.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z(x, y) = x2 + xy + y2 − 19x− 20y + 1.

4. Ispitati diferencijabilnost funkcije

y =

{
2 arctg

1
x2

, ako je x 6= 0

π, ako je x = 0

u taqki x = 0.

5. Teorijsko pitaǌe: Rang matrice (definicija i osnovne osobine).
Primer: Odrediti rang matrice A u zavisnosti od vrednosti realnog parametra a, ako je

A =




1 −1 2
2 −2 3
−1 1 a


 .



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/03

9. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
1

ex − 1
.

2. Izraqunati integral: ∫
21x2 − 94x + 72
x3 − 7x2 + 12x

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19x + 20y − x2 − xy − y2 + 2.

4. Rexiti sistem linearnih jednaqina

ax + y + z = 1
x + ay + z = a
x + y + az = a2

u zavisnosti od vrednosti realnog parametra a.

5. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova formula.
Primer: Funkciju y = arctg 2x, aproksimirati Maklorenovim polinomom tre�eg stepena.

Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/05

9. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
ex − e−x

ex + e−x
.

2. Izraqunati: ∫ e+1

2

x ln(x− 1) dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije:

z(x, y) = 19y + 20x− x2 − xy − y2 + 2.

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu
y′ + y2 = 0.

5. Teorijsko pitaǌe: Neprekidne funkcije (definicija i osnovne osobine).
Primer: Ispitati neprekidnost funkcije

y =





sin 3x

2x
, ako je x 6= 0

2
3
, ako je x = 0

.



Pismeni ispit iz matematike
Oznaka zadatka: 05/06

9. Januar 2005.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = (x− 3) ln2(x− 3).

2. Izraqunati integral: ∫
(x + 1)3

x2 + 2x− 3
dx.

3. Aproksimirati funkciju z(x, y) = (2x − 3y)e2−x Tejlorovim polinomom drugog stepena u okolini taqke
M(2,−1).

4. Rexiti diferencijalnu jednaqinu

y′′ − 3y′ + 2y = xex − 6 sin x.

5. Teorijsko pitaǌe: Inverzna matrica.
Primer: Ako je

A =




1 2 3
0 1 2
0 0 1


 ,

izraqunati A−1.



Pismeni ispit iz matematike
I GRUPA

Januar 2003.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
ex − e−x

ex + e−x
.

2. Izraqunati integral: ∫
21x2 − 80x + 48
x3 − 6x2 + 8x

dx.

3. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

ax + y + z = 3
x + ay + 2z = 4
x + y + z = 3.

4. Odrediti opxte rexeǌe diferencijalne jednaqine:

y′′ − 7y′ + 12y = 3x + e4x

5. Teorijsko pitaǌe: Uslovna verovatno�a.
Primer: Da bi pronaxao jednu kǌigu, student ima nameru da obi�e tri biblioteke. Za svaku biblioteku je
jednako verovatno da nema, odnosno da ima tu kǌigu u svom kǌi�nom fondu, a tako�e, ako biblioteka ima
kǌigu, verovatno�a da je ta kǌiga slobodna jednaka je verovatno�i da je ista zauzeta. Kolika je verovatno�a
da �e student dobiti tra�enu kǌigu?

Pismeni ispit iz matematike
II GRUPA

Januar 2003.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x3

x2 − 9

2. Izraqunati integral: ∫
x 3
√

x + 2
x + 3

√
x + 2

dx.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z = (y − x)3 + 1

uz uslov x2 + y2 = 18.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2x − ay + 3z = 4
3x − 2ay + 2z = 3a
7x − 4ay + 8z = 11

5. Teorijsko pitaǌe: Tejlorova i Maklorenova (Taylor, Maclaurin) formula za funkcije jednog argumenta.
Primer: Razviti polinom

P (x) = x4 − x3 + x2 − 1

po stepenima binoma x− 2.



Pismeni ispit iz matematike
III GRUPA
Januar 2003.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) =
x2 + 2

ex2

2. Izraqunati integral: ∫
21x2 − 94x + 72
x3 − 7x2 + 12x

dx

3. Aproksimirati funkciju f(x) = cos2 x polinomom qetvrtog stepena u okolini taqke x = 0.

4. Ispitati da li funkcija
z = ex2+y2

zadovoǉava uslov

z
∂2z

∂x∂y
=

∂z

∂x

∂z

∂y

5. Teorijsko pitaǌe: Determinante (Definicija i osnovne osobine).
Primer: Izraqunati vrednost determinante:

∣∣∣∣∣∣∣∣

2 1 2 −1
3 0 1 0
0 1 1 4
5 2 4 3

∣∣∣∣∣∣∣∣

Pismeni ispit iz matematike
IV GRUPA

Januar 2003.

1. Ispitati tok i skicirati grafik funkcije:

f(x) = ln2 x− 4 ln x + 3.

2. Izraqunati integral: ∫∫

D

dxdy

gde D predstavǉa unutraxǌost qetvorougla qije su stranice odre�ene pravim linijama x− y = 0, 2x− y = 0,
x− y = 4 i 2x− y = 4.

3. Odrediti lokalne ekstremne vrednosti funkcije

z = (x− y)4 + 1

uz uslov x2 + y2 = 18.

4. Zavisno od vrednosti realnog parametra a diskutovati i rexiti sistem linearnih algebarskih jednaqina:

2ax − y + 3z = 4
3ax − 2y + 2z = 3a
7ax − 4y + 8z = 11 .

5. Teorijsko pitaǌe: Slo�en interesni raqun.
Primer: Na koliko naraste ulog od 25 000 dinara za tri godine, ako je interesna stopa 6% (pa)d i kapital-
isaǌe godixǌe?


